
रचनाओं के साथ 
खेलना

8

8.1 कलाकृति

निमिनिनित रचिाओ ंका ध्ािपूर्वक अरिोकि कीनिए और मकु्त-हसत (फ्ी हैंड) द्ारा इनहें बिािे 
का प्र्ास कीनिए।

आकृति 8.1
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अब अपिे हाथों में एक परकार (कंपास) और रूिर (सकेि) िीनिए। आइए, दिेें नक क््ा हम 
इि उपकरिों की सहा्ता से इि आकृनत्ों को बिा सकते हैं। 

आइए, उससे पहिे हम परकार से पररनचत होते हैं। परकार नकस प्रकार बिा ह,ै अरिोकि कीनिए। 
परकार की सहा्ता से हम क््ा-क््ा बिा सकते हैं? पता िगाइए।

क््ा आप रक्ों के नरष् में िािते हैं? ्े सभी पेंनसि द्ारा कागि पर बिाई गई आकृनत्ाँ हो 
सकती हैं, इिमें सरि रेिाएँ, रतृ्त तथा अन् आकृनत्ाँ सनममनित हैं, िैसा िीचे नचत्र में दशा्व्ा 
ग्ा ह—ै

कागि पर एक नबंद ु‘P’ अंनकत कीनिए। निर नबंद ुP से 4 सेमी दरूी पर नरनभनि नदशाओ ंमें 
नितिे संभर हो उतिे नब ंदओु ंको अंनकत कीनिए। 

 सोतिए— नबंद ुP से 4 सेमी दरूी पर अंनकत सभी नबंदओु ंकी कलपिा कीनिए। रे कैसे नदिाई 
देते हैं? 

इसे बिािे का प्र्ास कीनिए और रक् रेिा के कुछ नबंद ुिेकर िाँनचए नक रक् रेिा पर अंनकत 
नबंद ुसही हैं? क््ा रे P से ठीक 4 सेमी की दरूी पर हैं?

पता िगाइए, ्नद अभी तक आपिे ऐसा िहीं नक्ा है, 
तो दनेिए नक क््ा परकार इस का ््व के निए उप्ोग नक्ा िा 
सकता ह।ै 

इसके निए परकार की सहा्ता से नबंद ुP से 4 सेमी दरूी पर 
कुछ नबंद ुअंनकत कीनिए। ्ह नकस प्रकार नक्ा िा सकता ह?ै

R

4 स
ेमी

4 सेमीP Q
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आप एक परकार को रूिर (सकेि) के साथ इस प्रकार िोनिए नक परकार एरं पेंनसि की िोक 
रूिर पर 4 सेमी की दरूी पर हों। (आकृनत 8.2 दनेिए)

   अब, परकार से पूरा रक् बिािे का प्र्ास कीनिए। 

(संकेि— परकार की िोंक को नसथर रनि ए तथा केरि पेंनसि को घमुाइए)

इस रक् का आकार कैसा ह?ै ्ह एक रतृ्त ह!ै
इस रतृ्त पर एक नबंद ुिीनिए। P से इस नबंद ुकी दरूी क््ा होगी— 4 सेमी के बराबर, ्ा 4 सेमी 

से कम ्ा 4 सेमी से अनिक? इसी प्रकार P तथा रतृ्त पर एक अन् नबंद ुके बीच की दरूी क््ा होगी?
िैसा नक आकृनत में नदिा्ा ग्ा ह,ै नबंद ुP रतृ्त का कें द्र कहिाता ह,ै कें द्र और रतृ्त पर नसथत 

नकसी नबंद ुके बीच की दरूी, इसकी (रतृ्त की) नत्रज्ा कहिाती ह।ै

नत्रज्ा
10 2 3 4 5 6 7

कें द्र

आकृति 8.2

P

परकार के प्र्ोग का पता िगािे के बाद आगे बढ़ें और नचत्र 8.1 में नदए गए नचत्रों को  
पुि: बिाएँ।

क््ा आप इि आकृनत्ों को रहाँ नदिाई गई आकृनत्ों के समाि बिा सकते हैं? ्नद आप 
चाहते हैं, तो पिु: प्र्ास कीनिए।

क््ा उपकरिों का प्र्ोग रचिा को और आसाि बिाता ह?ै अब अग्रनिनित आकृनत्ों को 
बिािे का प्र्ास कीनिए।
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   रिना कीतिए

1.   एक व्यत्ि

 आप इसे कैसे बिाएँगे?

 इस आकृनत के दो घटक हैं।

 पहिे भाग को बिािे के निए आपिे तरीका िोि नि्ा होगा। दसूरा भाग बिािे के निए 
इसे दनेिए। 

 ्हाँ चिुौती ्ह ह ैनक परकार के नसरे को कहाँ रिा िाए और इस रक् को बिािे के निए 
नकतिी नत्रज्ा िेिी होगी। परकार में एक नत्रज्ा निन्चत करके, परकार के नसरे को  
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अिग-अिग सथाि पर रिकर देनिए नक नकि नबंदओु ंसे हमें रक् प्राप्त होगा। परकार की 
िोंक को कहाँ रििा ह,ै इसका अिुमाि िगाएँ।

2.  िरंतिि िरंि (लहर)

 ्ह बिाइए 

 चूँनक कें द्री् रेिािंड की िंबाई निनद्वष्ट िहीं है, इसनिए हम इसे नकसी भी िंबाई का िे 
सकते हैं। 

 हम AB को एक कें द्री् रेिािंड के रूप में िेते हैं, िहाँ AB = 8 सेमी ह।ै

 ्हाँ, पहिी िहर को अि्वरतृ्त के रूप में िींचा ग्ा ह।ै

A X
?

8 सेमी

B

?

	 आइए,	पता	लगाएँ
1.  ् ह अि्वरतृ बिािे के निए परकार में नकतिी िंबाई की नत्रज्ा रििी होगी? AX की िंबाई 

क््ा होिी चानहए?

2.  नभनि िंबाई की एक कें द्री् रेिा (िंड) िीनिए तथा इस पर िहर बिािे का प्र्ास कीनिए।

3.  उि आकृनत्ों को पुि: बिाएँ िहाँ िहरें अि्वरतृ से छोटी हैं (िैसा नक नपछिे पषृ्ठ पर दी 
‘एक व््नक्त’ के गिे की आकृनत में नदिाई दतेा ह।ै) ्हाँ चिुौती ्ह ह ैनक दोिों िहरें 
समाि हों। ्ह कनठ ि हो सकता ह।ै 

प्रयास 
करें
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3.   आँखें 

 आप परकार की सहा्ता से ्े आँिें कैसे बिाएँगे?  

 संकेत के निए, इस अध्ा् के अंत में नदए गए हैं।

 रूिर (सकेि) और परकार की सहा्ता से अपिी पसंद की कोई अन् किाकृनत बिाइए। 

8.2 वि्ग और आ्यि

आइए, कुछ मिू आकृनत्ाँ दिेें नििकी सीमा सरि रेिाओ ंसे बिी हैं। 

आकृति 8.3

्े आकृनत्ाँ कैसी हैं? हाँ, ्े हमारे पररनचत रग्व और आ्त हैं। परंतु इनहें रग्व ्ा आ्त क््ा 
बिाता ह?ै

मािा, ्ह आ्त ABCD ह।ै 
नबंद ुA, B, C और D आ्त के शीष्व नबंद ुहैं। रेिाए ँ

(रेिािंड) AB, BC, CD और DA इसकी भिुाएँ हैं। ∠A, 
∠B, ∠C और ∠D इसके कोि हैं।

िीिी भुिाएँ AB और CD इसकी सममुि भुिाए ँ
कहिाती हैं, क््ोंनक रे एक-दूसरे के सममुि नसथत हैं।  

A

D

B

C
आकृति 8.4
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इसी प्रकार, AD और BC सममिु भिुाओ ंका दसूरा ्ुगम ह।ै 
्ाद कीनिए, एक आ्त में—
R1) सममिु भिुाएँ समाि िंबाई की होती हैं, और 
R2) सभी कोि 90° के होते हैं।
िैसा नक आ्तों के संदभ्व में नक्ा है, रग्व के निए भी कोिों और भुिाओ ंको उसी प्रकार 

पररभानषत नक्ा ग्ा ह।ै 
एक रग्व निमिनिनित दो गुिों को संतुष्ट करता ह—ै 
S1) सभी भिुाएँ समाि होती हैं, और 
S2) सभी कोि 90° के होते हैं।
आकृनत 8.4 में आ्त को दनेि ए, इसका िाम ABCD नद्ा ग्ा ह।ै इस आ्त को िानमत 

करिे के और भी तरीके, िैसे— BCDA, CDAB, DABC, ADCB, DCBA, CBAD और 
BADC हैं। तो, क््ा एक आ्त का िाम उसके कोिों के िेबिों के नकसी भी सं्ोिि का उप्ोग 
करके रिा िा सकता ह?ै िहीं! उदाहरि के निए, इसे ABDC ्ा ACBD से िानमत (िामकरि) 
िहीं नक्ा िा सकता। क््ा आप दिे सकते हैं नक कौि से िाम मान् हैं और कौि से मान् िहीं हैं?

एक रैि िाम में आ्त के कोिों का क्म नकसी भी कोिे से शरुू होकर आ्त के चारों ओर एक 
ही नदशा में बिा रहता ह।ै

 इिमें से कौि-सा िाम नचत्र में नदिाए गए रग्व के निए मान् िहीं ह?ै 

 1. PQSR
 2. SPQR
 3. RSPQ
 4. QRSP

घुमाए िए वि्ग और आ्यि 
्हाँ नचत्र में एक रगा्वकार कागि का टुकड़ा नद्ा ग्ा ह,ै निसकी सभी भिुाए ँबराबर िंबाई की हैं और 
सभी कोि 90° के बराबर हैं। इसे नचत्र में नदिाए ँअिसुार घमुा्ा िाता ह।ै क््ा ्ह अब भी एक रग्व ह?ै

आइए, िाँचें नक क््ा ्ह अभी भी रग्व के गिुों को 
संतुष्ट करता ह।ै

• क््ा अब भी इसकी सभी भिुाएँ बराबर हैं? हाँ                 

• क््ा अब भी सभी कोिों की माप 90° ह?ै हाँ                   

S

R

P

Q
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रग्व को घमुािे पर इसकी भिुाओ ंकी िंबाई तथा कोिों के माप 
िहीं बदिते। इसनिए, ्ह घमुाई हुई आकृनत रग्व के दोिों गुिों को 
संतुष्ट करती ह,ै अत: ्ह अब भी एक रग्व ह।ै 

इसी तक्व  के आिार पर एक घमुा्ा ग्ा आ्त भी आ्त ही 
रहता ह।ै

				आइए,	पता	लगाएँ
1.  डॉट पेपर पर एक आ्त और चार रगगों का प्रारूप िींनचए (िैसा आकृनत 8.3 में नदिा्ा ग्ा 

ह)ै आकृनत को पुि: इस प्रकार बिािे के निए नक चारों रग्व समनमत रूप से आ्त के चारों ओर 
रिे िाएँ, आप क््ा करेंगे? अपिे सहपानठ्ों के साथ चचा्व कीनिए।

2.  पहचानिए नक क््ा इस संग्रह में कोई रग्व ह।ै ्नद आर््कता हो तो मापि का प्र्ोग कीनिए।

A DCB

    सोतिए— उपरोक्त आकृनत में नबिा मापि उपकरिों को प्र्ोग नकए, क््ा ्ह बतािा संभर 
ह ैनक भिुाएँ बराबर हैं ्ा िहीं, कोि समकोि हैं ्ा िहीं? क््ा हम ्ह केरि डॉट पेपर में 
शीषगों की नसथनत दिेकर ज्ात कर सकते हैं?

3.  डॉट पेपर पर एक कम से कम 3 घमुाएँ गए रग्व और 3 घमुाएँ गए आ्त िींनचए। उनहें इस प्रकार 

िींनचए नक उिके कोिे डॉट पेपर के डॉट्स (नबंद)ु पर हों। िाँच कीनिए नक आपिे िो रग्व और 

आ्त बिाए हैं, रे उिके संगत गिुों को संतुष्ट करते हैं ्ा िहीं।
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8.3 वि्ग और आ्यि की रिना

अब, हम रग्व और आ्त की रचिा करिा शरुू करेंगे। आप 6 सेमी भिुा रािे एक रग्व की रचिा 
कैसे करेंगे?
सहा्ता के निए आप निमिनिनित आकृनत्ाँ दिे सकते हैं। 6 सेमी भिुा का एक रग्व PQRS 
बिा्ा ग्ा ह।ै

P Q6 सेमी
P Q6 सेमी

P से होकर PQ पर िंब िींचिे के निए एक 
नबंद ुनचन �त कीनिए।

रूिर का उप्ोग करके िंब पर S इस प्रकार 
अंनकत करें नक PS = 6 सेमी हो। 

तवति 2 
्ह परकार की सहा्ता से भी नक्ा िा सकता ह।ै

िरण 1 िरण 2

6 सेमी

S

P Q6 सेमी

90°

िरण 3
तवति 1 
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क््ा आप समझ सकते हैं नक PS की 
िंबाई 6 सेमी क््ों होिी चानहए?

6 सेमी

S

P Q6 सेमी

िरण 4
रेिािंड PQ पर Q से होकर िािे रािा 
िंब िींचे

R

P Q6 सेमी

िरण 5 
्नद हमिे परकार का प्र्ोग नक्ा होता, तो अगिा नबंद ु
आसािी से नचन �त नक्ा िा सकता था!

R
S

P Q

भिुा RS की िंबाई नकतिी ह ैतथा ∠R एरं ∠S 
की माप क््ा ह?ै

िरण 6

R S

P Q6 सेमी

6 सेमी6 सेमी

90º 90º
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   रिना कीतिए

1. 6 सेमी और 4 सेमी िंबी भिुाओ ंरािे एक आ्त की रचिा कीनिए? रचिा के बाद िाँच 
कीनिए नक क््ा ्े आ्त के दोिों गुिों को संतुष्ट करता ह?ै 

2. 2 सेमी और 10 सेमी भिुाओ ंरािे एक आ्त की रचिा कीनिए? रचिा के बाद िाँच 
कीनिए नक क््ा ्े आ्त के दोिों गुिों को संतुष्ट करता ह?ै

3. क््ा 4 भिुाओ ंरािी ऐसी आकृनत की रचिा करिा संभर ह,ै निसमें—

• सभी कोि 90º के बराबर हों, परंत ु

• सममिु भिुाए ँबराबर िहीं हों?

8.4 आ्यिों में एक खोि 

एक आ्त ABCD की रचिा कीनिए, निसमें AB = 7 सेमी और BC = 4 सेमी हो। 
एक ऐसे नबंद ुX की कलपिा कीनिए, निसे भिुा AD पर कहीं भी नचन �त नक्ा िा सकता ह।ै 

इसी प्रकार, एक ऐसे नबंद ुY की कलपिा कीनिए, निसे भिुा BC पर कहीं भी िे िा्ा िा सकता 
ह।ै ध्ाि दीनिए की X को अंत्-नबंद ुA और D पर भी रिा िा सकता ह।ै इसी प्रकार, Y को  
अंत्-नबंद ुB और C पर भी रिा िा सकता ह।ै

A

A

B

B = Y

B

B = Y

D

D = X

C

C

Y
1 सेमी

5 नममी

4 सेमी

X

A

A = X

D

D

C

C

Y

2 सेमी
1 सेमी

X

प्रयास 
करें
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 नकि सथािों पर नबंद ुX और Y परसपर निकटतम होंगे? आपके अिुसार रे कब परसपर 
अनिकतम दरूी पर होंगे? आपका सहि-ज्ाि क््ा कहता ह?ै अपिे सहपानठ्ों के साथ चचा्व 
कीनिए।

अब, अपिे अिमुािों के नबंद ुX और Y को भिुाओ ंपर रासतनरक रूप में रि कर अपिे अिमुािों 
का सत्ापि करें। मानपए रे नकतिे निकट ्ा दरू हैं?  

X और Y के बीच की दरूी को रेिािंड XY की िंबाई माप कर ज्ात नक्ा िा सकता ह।ै 
नबंद ुX और Y के बीच की न्ूितम दरूी की तुििा AB की िंबाई से नकस प्रकार की िा 

सकती ह?ै
X और Y की नसथनत बदिें और िाँचें नक क््ा कोई अन् नसथनत ह ैिहाँ रे अपिे निकटतम ्ा 

अनि कतम दरू हैं। आप X और Y के नरनभनि सथािों को िेकर इस आ्त की अिेक प्रनतनिनप्ों 
की रचिा कर सकते हैं। 

X और Y की नरनभनि नसथनत्ों के निए XY की िंबाइ्ों का नहसाब आप कैसे रिेंगे? 
ऐसा करिे की एक नरनि ्ह ह।ै माि िीनिए नक ्हाँ X और Y की कुछ नसथनत्ाँ हैं, निि पर 

आप नरचार कर चकेु हैं—

• िब A से X की दरूी 5 नममी ह ैतथा B से Y की दरूी 3 सेमी ह,ै तब XY =  
___ सेमी ____ नममी ह।ै

• िब A से X की दरूी 1 सेमी ह ैतथा B से Y की दरूी 1 सेमी ह,ै तब XY =   
____  सेमी ____ नममी ह।ै

• िब A से X की दरूी 2 सेमी ह ैतथा B से Y की दरूी 4 सेमी ह,ै तब XY =  
____ सेमी ____ नममी ह।ै तथा आगे भी।

 क््ा इसे निििे की कोई संनक्प्त नरनि ह?ै हम देिते हैं नक इि सभी राक््ों में केरि X और 
Y की नसथनत्ाँ तथा XY की िंबाइ्ों में परररत्वि हो रहे हैं। अतः हम इसे इस प्रकार निि  
सकते हैं—

A से X की दूरी B से Y की दूरी XY की लंबाई

गणित 
चचाचा
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 क््ा आपिे ्ह िाँचा, नक िब X और Y को क्मश: A और B से समाि दरूी पर रिते हैं, तब 
XY की िंबाई क््ा होती ह?ै उदाहरि के नि ए, िैसा नक निमिनिनित नसथनत्ों में होता ह—ै

A से X की दूरी B से Y की दूरी XY की लंबाई

5 नममी 5 नममी
1 सेमी 1 सेमी

1 सेमी 5 नममी 1 सेमी 5 नममी

और आगे इसी प्रकार।
    इनमें से प्रत्ेयक त्थिति का अवलोकन कीतिए?

   1.  AB की िंबाई की तुििा में XY की िंबाई कैसे ह?ै तथा
   2.  चार चतुभु्विी् आकृनत ABYX का आकार।

 X और Y के बीच अनिकतम दरूी को AC ्ा BD की िंबाई से कैसे तुििा करेंगे? 

   रिना कीतिए

  आ्यिों को िोड ना

 एक ऐसे आ्त की रचिा कीनिए निसे 3 
समरूप रगगों में नरभानित नक्ा िा सके।

   हल

 ्नद ्ह कनठि प्रतीत होता ह,ै तो आइए इस समस्ा को सरि करिे का प्र्ास कीनिए।

 खोतिए

 क््ा आप ऐसे आ्त की रचिा कर सकते हैं, निसे दो समरूप रगगों में नरभानित नक्ा िा 
सकता ह?ै क््ा आप ्ह प्र्ास कर सकते हैं?

 ्ह बुनधिमािी होगी नक पहिे ्ोििा बिाई िाएँ और निर रचिा की िाएँ। परंतु हम ्ोििा 
कैसे बिाएँ? क््ा इसके नरष् में आप कोई तरीका सोच सकते हैं?

 एक तरीका ्ह ह ैनक अंनतम आकृनत का एक कचचा नचत्र बिाकर उसकी कलपिा की िाएँ।
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A B C

F E D

 इस आकृनत से हम क््ा निष्कष्व निकाि सकते हैं? 

क््ा आप समाि भिुाओ ंकी पहचाि कर सकते हैं? 

चूंनक दोिों रग्व समरूप हैं, इसनिए

AB = BC और FE = ED ह।ै 

चूँनक ABEF और BCDE रग्व हैं, इसनिए इि रगगों में से प्रत्ेक की सभी भिुाएँ समाि हैं। इसे 
निमिनिनित रूप में नििा िाता ह—ै 

AF = AB = BE = FE 

BE = BC = CD = ED 

अतः सभी छोटे रेिािंड समाि हैं। 

समाि भिुाओ ंको दशा्विे के निए एक पररपाटी का अिुसरि नक्ा िाता ह।ै ऐसा इि भिुाओ ंपर 
एक नच� ‘।’ अंनकत करके नक्ा िाता ह।ै ऊपर दी कचची (रि) आकृनत को देनिए। उपरोक्त 
नर्िेषि द्ारा क््ा आप इसकी रचिा करिे का प्र्ास कर सकते हैं? ् ाद रनिए, आपको ऐसे आ्त 
की रचिा करिे के निए कहा ग्ा ह,ै निसे तीि समरूप रगगों में नरभानित नक्ा िा सके तथा इसके 
निए कोई मापि िहीं नदए गए हैं।

आ्त ACDF बिािे में AF को कोई भी िंबाई निनद्वष्ट कर सकते हैं। उदाहरि के निए, हम ्नद 
AF = 4 सेमी निनद्वष्ट करते हैं, तो AC की िंबाई क््ा होिी चानहए? 

 खोतिए

क््ा अब आ्त को पूरा नक्ा िा सकता ह?ै
रसतुत:, हम रूिर से AF की िंबाई को मापे नबिा ही, AF िींच कर रचिा प्रारंभ कर सकते हैं। 

इसके बाद, हम AF पर एक िंब इस प्रकार िींच सकते हैं िो दसूरी भिुा को समानहत करिे के निए 
प्ा्वप्त, िंबी हो। क््ोंनक AB = AF ह,ै इसनिए हमें उपरोक्त िंब पर AF के बराबर की िंबाई 
काटिी ह,ै निससे हमें नबंद ुB प्राप्त होगा। नबिा रूिर के हम ्ह का ््व कैसे करते हैं? क््ा ्ह का ््व 
परकार का उप्ोग करते हुए नक्ा िा सकता ह?ै

Chapter 8.indd   200 20/09/2024   15:56:04



रचिाओ ंके साथ ििेिा

201

 अरिोकि करें, नक परकार का प्र्ोग कर नकस प्रकार AF की िंबाई मापी िाती ह।ै

AA

F

A

F

B

 इसका उप्ोग B और C नबंद ुओ ंको अंनकत करिे के निए कीनिए तथा आ्त को पूरा कीनिए। 

 इस नरचार के साथ एक आ्त बिािे का प्र्ास कीनिए निसे तीि समाि रगगों में नरभानित 
नक्ा िा सकें । 

  उस आ्त की भिुाओ ंकी िंबाई बताइए, निसे निमिनिनित में नरभानित िहीं नक्ा िा 
सकता ह—ै

• दो समरूप रग्व

• तीि समरूप रग्व

  रिना कीतिए
  1. एक आ्यि के अंदर वि्ग

     8 सेमी और 4 सेमी भिुाओ ंरािे एक आ्त की रचिा कीनिए। इस आ्त के अंदर आप 
िीचे आकृनत में दशा्वए अिुसार एक रग्व की रचिा नकस प्रकार करेंगे, निससे नक ्ह रग्व 
आ्त के ठीक बीचों-बीच रह?े

8 सेमी

4 
सेम

ी
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  संकेि—  एक कचची (रि) आकृनत िींनचए। इस रग्व की भिुा क््ा होगी? बाहरी आ्त और रग्व के कोिों 
के बीच में नकतिी दरूी होगी?

 2. तिरिे हुए वि्ग
   

 अब, ्ह प्र्ास कीनिए

5 सेमी भिुा 
का रग्व

7 सेमी भिुा 
का रग्व

3 सेमी भिुा 
का रग्व

 3. छा्यांकन

      दी गई आकृनत को बिाइए। अपिी इचछा से मापि चनुिए। 
ध्ाि दीनिए नक बड़ी चतुभु्विी् आकृनत एक रग्व ह ैतथा 
इसी प्रकार छोटी आकृनत्ाँ भी रग्व हैं। 

सनुिन्चत करें नक रग्व उसी तरह 
संरेनित हों निस तरह रे नदिाए 

गए हैं। 

4 सेमी

4 सेमी

4 सेमी

प्रत्ेक 4 सेमी 
भिुा का एक 

रग्व है
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 4. वि्ग तिसके अंदर छेद है

      

ध्ाि दें नक रतृ्ताकार छेद, रग्व के ठीक 
बीचों बीच ह।ै 

    संकेि— सोनचए नक रतृ्त का कें द्र कहाँ होिा चानहए।

 5. अतिक छेदों वाले वि्ग 

 6. वक्ों वाला वि्ग 

     ्ह 8 सेमी की भिुा का एक रग्व ह।ै 

  संकेि— सोनचए नक परकार के िकुीिे नसरे को कहाँ रिा िाए 
तानक चारों चाप (arc) प्रत्ेक भिुा से समाि रूप से उभरें। प्र्ति 
कीनिए!

8.5 आ्यिों और विगों के तवकणगों की खोि करना   

एक आ्त PQRS पर नरचार कीनिए। PR और QS को 
नमिाइए। ्  ेदोिों  रेिािडं इस आ्त के तवकण्ग (diagonals) 
कहिाते हैं।

नरकिगों की िंबाइ्ों की तिुिा कीनिए। पहिे परूा्विमुाि 
िगाइए, निर आकृनत में नदिाए अिसुार नबंदओु ंको अंनकत 
करते हुए आ्त बिाकर नरकिगों को मानपए।

प्रयास 
करें

P

S

Q

R
a

b

c
d e

f

g
h
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आ्त PQRS में P और R पर बिे समकोिों को सममिु कोि (opposite angles) कहा िाता 
ह।ै सममिु कोिों के अन् ्ुगम Q और S पर बिें हैं।

ध्ाि दीनिए नक एक नरकि्व, सममुि कोिों के प्रत्ेक ्ुगम के कोिों को दो छोटे कोिों में 
नरभानित करता ह।ै दी गई आकृनत में नरकि्व PR, ∠R को दो छोटे कोिों में नरभानित करता ह,ै 
निनहें g और h कहा ग्ा ह।ै ्ही नरकि्व कोि P को कोिों c और d में भी नरभानित करता ह।ै क््ा 
g और h बराबर हैं? क््ा c और d बराबर हैं?

पहिे पूरा्विुमाि िगाइए, निर कोिों को मानपए। आप क््ा दिेते हैं? उि कोि-्ुगमों की पहचाि 
कीनिए िो बराबर हैं।

 खोतिए 

एक आ्त की रचिा नकस प्रकार करें नक नरकि्व सममिु कोिों को बराबर भागों में नरभानित करे?

आप अपिे पे्रक्िों को नकस प्रकार अंनकत करेंगे? पहिे, उि मापदडंों (parameters) की पहचाि 
कीनिए, निि पर ध्ाि देिे की आर््कता ह।ै रे आ्त की भिुाएँ हैं तथा दो नरकिगों द्ारा बिाए 
गए 8 कोण्ा हैं। क््ा कोई अन् मापि भी हैं, निि पर आप अपिी दृनष्ट रििा चाहेंगे?

भुिाएँ A B C D E F G H

अपिे प्र्ोग में क््ा आपिे उस नसथनत पर नरचार नक्ा था, निसमें आ्त की चारों भिुाएँ बराबर 
हैं? अथा्वत् क््ा आपिे एक रग्व की नसथनत पर नरचार नक्ा था? दनेिए की इस नरनशष्ट नसथनत में 
क््ा होता ह।ै

   कोिों और भिुाओ ंके संदभ्व में आपिे कौि-कौि से व््ापक नि्म पे्रनक्त नकए? 
उनहें बिािे का प्र्ास कीनिए तथा अपिे सहपानठ्ों से उिकी चचा्व कीनिए।

 कोई ्ह नकस प्रकार सुनिन्चत कर सकता ह ैनक िो भी नि्म आपिे दिेे हैं, रे 
सदरै सत् होंगे?

गणित 
चचाचा
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 रिना कीतिए

1. एक आ्त की रचिा कीनिए, निसमें एक नरकि्व सममिु कोिों को 60° और 30° के 
कोिों में नरभानित करता हो।

 हल

   एक कचची (रि) आकृनत से प्रारंभ करते हैं।

D

A B

C

    इसके भागों को नकस क्म में बिा्ा िा सकता ह?ै  

 हम संनक्प्त रूप में, रेिानचत्र के संभर क्म को बिाते हैं।

   िरण 1 

A B A B

 नकसी AB रेिा को कलपिा के अिुसार िींचा ग्ा ह।ै अगिा नबंद ुक््ा होगा निसे अंनकत 
करिा ह।ै
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   िरण 2 

A
60o

B

C

   िरण 3 

 हम रह रेिा िािते हैं निस पर नबंदु D नसथत है। AB पर नबंदु A से गुिरिे रािी एक  
िंब रेिा बिाइए।

A
60o

B

C

 अब ∠A दो कोिों में नरभानित नक्ा ग्ा ह।ै एक कोि 60º का ह।ै िाँनचए नक दसूरा कोि  
क््ा ह।ै 

 नबंद ुD को ज्ात करिे की कम से कम दो नरनि्ाँ हैं—

• पहिा, हम इस तथ् का उप्ोग कर सकते हैं नक आ्त में सभी कोि समकोि होते हैं।

• दसूरा, आ्त की सममिु भिुाए ँसमाि होती हैं। 

Chapter 8.indd   206 20/09/2024   15:56:05



रचिाओ ंके साथ ििेिा

207

 िरण 4
 तवति 1 

A

D

60o

30o

B

C

BC पर नबंद ुC से िंब रेिा िींनचए निससे नबंद ुD प्राप्त हो। 

 तवति 2 

A A

D

60o 60o

B B

C C

 परकार की सहा्ता से नबंद ुD को इस प्रकार अंनकत कीनिए नक AD = BC हो। CD को 
नमिाइए तानक रांनछत आ्त प्राप्त हो।
हमिे दिेा नक िब आ्त की भिुाएँ दी होती हैं तो उसकी रचिा कैसे की िाती ह,ै िेनकि उस 

नसथनत में हम क््ा करेंगे िब एक भिुा और एक नरकि्व नद्ा ग्ा हो?
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2.  एक आ्त की रचिा कीनिए, निसकी एक भिुा 5 सेमी ह ैतथा नरकि्व की िंबाई 7 सेमी 
ह।ै

   हल 

 आइए, एक कचची (रि) आरेि िींचते हैं।

 आइए, रचिा के चरिों पर निि्व् िें। नकस रेिा को सबसे पहिे 
िीचा िा सकता ह?ै

   िरण 1

 5 सेमी की िंबाई रािे आिार CD की सरिता से रचिा की िा सकती ह।ै

D C5 सेमी

 अब आगे?

   िरण 2

 CD के नबंद ुC पर िंबरत रेिा बिाइए। इसे हम रेिा ‘l’ कहेंगे। 

5 सेमी

l

D C

 ्ह आसाि ह ैक््ोंनक हम िािते हैं नक ्ह रेिा ‘l’ आिार पर िंब होगी। नबंद ुB इसी रेिा l 
पर कहीं नसथत होिा चानहए।

  हम इसका पता नकस प्रकार िगाएँगे? B की नसथनत के बारे में हम और क््ा िािते हैं?

 हम िािते हैं नक ्ह D से 7 सेमी की दरूी पर ह।ै

A B

CD 5 सेमी

7 सेमी
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एक नर नि ्ह ह ैनक एक रूिर नि्ा िाए तथा उसे इस प्रकार घमुा्ा िाए नक रेिा l पर नबंद ु
D से 7 सेमी दरूी पर नबंद ुB प्राप्त हो िाए। परंतु इसके निए प्र्ास और त्रुनट नरनि की आर््कता 
ह।ै ऐसा करिे की एक अन् प्रभारशािी नरनि ह,ै निसमें प्र्ास और त्रुनट नरनि की आर््कता 
िहीं होती।

इसके निए, D से 7 सेमी की दरूी पर रांनछत नबंद ुप्राप्त करिे के सथाि पर, आइए उि सभी नबंदओु ं
को प्राप्त करिे की एक तरीका िोिें िो D से 7 सेमी की दरूी पर ह।ै

हम िािते हैं नक ्ह आकार क््ा ह।ै

 िरण 3
 तवति 1 

D C

l

कें द्र D िेकर, नत्रज्ा 7 सेमी का एक रतृ्त िींनचए।
क््ा आप ्हाँ नबंद ुB को नििा्वररत कर सकते हैं? समरि कीनिए की ्ह नबंद ुD से 7 सेमी की 

दरूी पर ह ैतथा रेिा l पर नसथत ह।ै
उस नबंद ुपर नरचार कीनिए, िहाँ ्ह रतृ्त तथा रेिा प्रनतचछेद करते हैं। इसकी नबंद ुD से दरूी 

क््ा ह?ै ्नद आर््कता हो, तो अपिी आकृनत की िाँच कीनिए। आप क््ा दिेते हैं?
रह नबंद ुिहाँ रतृ्त रेिा l को प्रनतचछेद करता ह,ै रही रांनछत नबंद ुB ह।ै
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तवति 2 

नबंद ुB को नििा्वररत करिे के निए क््ा संपिू्व रतृ्त का िींचिा आर््क था? हम दिे सकते हैं नक 
रेिा l के समीप, केरि एक चाप िींचिे की ही आर््कता ह।ै अतः तीसरा चरि नचत्र में नदिाए 
अिुसार नक्ा िा सकता ह।ै

D C

l

आ्त के तीिों नबंदओु ंको नचन�त करिे के बाद हमें अब केरि इस आ्त को पूरा करिा ह।ै समरि 
कीनिए नक हम नपछिे प्र्ि में भी ऐसी ही नसथनत में थे। हमिे ्हाँ से आ्त को पूरा करिे की दो 
नरनि्ाँ दिेीं। हम इिमें से नकसी भी नरनि का प्र्ोग कर सकते हैं।

िरण 4

D

A

C

B

90°

90°

DC और BC पर िंब िींनचए िो क्मश: नबंदओु ंD और B से होकर िाएँ। निस नबंद ुपर ्े रेिाए ँ
प्रनतचछेनदत होती हैं, रह चौथा नबंद ुA ह।ै

िाँच कीनिए नक क््ा ABCD रासतर में एक आ्त है िो गुिों R1 तथा R2 को संतुष्ट  
करता ह।ै
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 रिना कीतिए

1. एक आ्त की रचिा कीनिए निसमें एक नरकि्व सममुि कोिों को 50º और 40º में 
नरभानित करता हो।

2. एक आ्त की रचिा कीनिए निसमें एक नरकि्व सममुि कोिों को 45º और 45º में 
नरभानित करता हो। आप इसकी भिुाओ ंके बारे में क््ा दिेते ह?ै

3. एक आ्त की रचिा कीनिए निसकी एक भिुा 4 समेी ह ैऔर नरकि्व की िंबाई 8 समेी ह।ै

4. एक आ्त की रचिा कीनिए निसकी एक भिुा 3 समेी ह ैऔर नरकि्व की िंबाई 7 समेी ह।ै

8.6 दो तदए हुए तबंदुओ ंसे समदूर्थि तबंदु

 रिना कीतिए

 घर 

 इस आकृनत को पुिः बिाइए।

 ध्ाि दीनिए नक उपरोक्त घर की सीमा (border) को 
बिािे रािे सभी रेिािंडों की िंबाई 5 सेमी ह।ै

   हल 

 पहिा का ््व इसकी पहचाि करिा ह ै नक रेिाओ ंऔर 
रक्ों को नकस अिुक्म में िींचा िािा ह।ै

 िरण 1

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

5 सेमी

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

5 सेमी

A

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी
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क््ा आप इस आकृनत को पूरा कर सकते हैं? प्र्ास कीनिए!
हमें नबंद ुA को नििा्वररत करिे की आर््कता ह,ै िो नबंद ुB और नबंद ुC से 5 सेमी की दरूी 

पर ह।ै आपिे अिभुर कर नि्ा होगा नक ् ह केरि रूिर के उप ् ोग से नक्ा िा सकता ह।ै हािाँनक, 
इसमें बहुत सारे प्र्ास और त्रुनट्ाँ हो सकती हैं। इस रचिा को सरि कैसे नक्ा िा सकता ह।ै  
्नद आपिे ्ह अिुमाि िगा नि्ा ह ैनक ऐसा परकार के उप्ोग से नक्ा िा सकता ह,ै तो आप 
सही हैं। आगे बनढ़ए तथा िोनिए नक नकस प्रकार नबिा ‘प्र्ास और त्रुनट’ के नबंद ुA को नििा्वररत 
नक्ा िा सकता ह।ै 

इस समस्ा में नबंद ुA को नििा्वररत करिे और नपछिे भाग के दसूरे उदाहरि के हि के तीसरे 
चरि में नबंद ुB को नििा्वररत करिे में एक समािता ह।ै (पषृ्ठ संख्ा 209 दनेिए)

िरण 2

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

एक रक् को िींनचए निसके सभी नबंद ुB से 5 सेमी की दरूी पर हैं। B कें द्र रािे रतृ की नत्रज्ा 
5 सेमी होिी चानहए। 

क््ा इससे नबंद ुA को नििा्वररत करिे में सहा्ता नमिती ह?ै रचिा कीनिए तथा इस आकृनत में 
िोि कीनिए। 

रतृ पर नसथत रह नबंद ुनिसकी C से दरूी 5 सेमी ह,ै से नबंद ुA नििा्वररत नक्ा िा सकता ह।ै पुि: 
्ह एक रूिर के उप्ोग से नक्ा िा सकता ह।ै परंतु, क््ा हम इसके निए एक परकार का भी प्र्ोग 
कर सकते हैं?
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 िरण 3
 तवति 1
 कें द्र C और नत्रज्ा 5 सेमी िेकर, परकार की सहा्ता से एक रतृ्त िींनचए।

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

    क््ा आप नबंद ुA को नििा्वररत कर पाए? अपिी कॉपी पर इस आकृनत को िाँनचए। आप 
क््ा दिेते हैं?

  उस नबंद ुको देनिए, िहाँ दोिों रतृ्त प्रनतचछेद करते हैं। ्ह नबंद ुB से नकतिी दरूी पर ह?ै

 ्ह नबंद ुC से नकतिी दरूी पर ह।ै 

 अत: नबंद ुA ्हाँ नसथत ह।ै

    सोतिए

  क््ा नबंद ुA को प्राप्त करिे के निए दोिों रतृ्तों को पूरा िींचिा आर््क था? हमें केरि इि 
रतृ्तों के भागों की ही आर््कता थी। 

     तवति 2

  अत: नबंद ुA को नबंद ुB और नबंद ुC से 5 सेमी नत्रज्ा की चापों को िींचकर भी प्राप्त नक्ा 
िा सकता था, नििकी नत्रज्ा नबंद ुB और C से 5 सेमी थी। 
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5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

A

A को B और C से सरि रेिाओ ंद्ारा िोनड़ए।

नबंद ुA को प्राप्त करिे के बाद, बचे हुए चापों की रचिा ही शेष ह।ै हम इसे कैसे करेंगे? 

क््ा हम इस तथ् का उप्ोग कर सकते हैं नक A, B और C दोिों से 5 सेमी की दरूी पर ह?ै

िरण 4

परकार में 5 सेमी नत्रज्ा िीनिए और A से B और C को सपश्व करते हुए चाप िींचे; िैसा नक िीच े
नद ए गए नचत्र में दशा्व्ा ग्ा ह।ै 

5 सेमी

5 सेमी

5 सेमी5 सेमी

5 सेमी

A

B

D

C

E

1 सेमी

2 
सेम

ी

अब घर तै्ार ह!ै
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 रिना कीतिए 

1.  इससे बड़े एक घर का निमा्वि कीनिए निसकी सभी भिुाएँ 7 सेमी िंबी हों।      

2. घर की रचिा में सनममनित संकलपिाआें का प्र्ोग करते हुए, सेक्शि किाकृनत से ‘एक 
व््नक्त’, ‘तरंनगत िहर’ और ‘आँिें’ का पुि: सिृि करिे का प्र्ास करें।

3. क््ा चार समाि भिुाओ ंरािी एक आकृनत बिाई िा सकती ह,ै िो रग्व ि हो? ्नद ऐसी 
आकृनत का अनसततर ह,ै तो क््ा आप इसकी रचिा कर सकते हैं?

संकेि 

A) आँखें [8.1 ‘किाकृनत’ एरं उपरोक्त ‘रचिा कीनिए’— 2 से (पषृ्ठ संख्ा 215)]

आकृनत में रचिा का एक भाग नदिा्ा ग्ा ह।ै इसे ध्ाि से दनेिए। इसमें आप बहुत हलके रंग के 
दो कै्नति रेिािंड दिेेंगे। ज्ानमती् रचिाओ ंमें हमें कुछ सहा्क रक् ्ा आकृनत्ाँ बिािी होती 
हैं, िो आकृनत का अंश िहीं होते नकंतु रचिा में सहा्क होते हैं। 

A

B

आँि के ऊपर और िीचे के रक्ों को बिािे की प्रनक््ा रही ह ैनिसे आकृनत ‘एक व््नक्त’ में 
प्र्ोग नक्ा ग्ा था। नबंद ुA और B रे सथाि हैं िहाँ परकार के नसरे को आँि के रक्ों को िींचते 
सम् रिा िाता ह।ै ध्ाि रह ेनक ऊपरी और निचिे रक् नमिकर एक समनमत आकृनत बिाएँ। ऐसा 
करिे के निए, इि नबंदुओ ं A और B को कहाँ रिा िाए ्ा नििा्वररत नक्ा िाए? एक  
अिुमाि िगाइए।
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आँिों को नितिा संभर हो समनमत और समरूप बिािे का प्र्ास कीनिए। संभर ह ैइसमें बहुत 
प्र्ासों की आर््कता हो।

B) [उपरोक्त ‘रचिा कीनिए’— 3 से (पषृ्ठ संख्ा 215)]

 रचिा के उद्े्् से, आइए हम भिुा की िंबाई 5 सेमी माि िेते हैं। दी गई आकृनत पर नरचार करें।

A

5 
सेम

ी

5 सेमी
C

B

हमें इस चार भिुा रािी आकृनत को बिािे के निए केरि एक और नबंद ुकी आर््कता ह।ै 
मािा नक रह नबंद ुD ह,ै िो नबंद ुB और C से 5 सेमी दरूी पर होिा चानहए। इस तरह का नबंद ुकैसे 
ज्ात नक्ा िा सकता ह?ै
क््ा ‘घर’ समस्ा में प्र्ुक्त नकसी भी नर नि  का प्र्ोग ्हाँ नक्ा िा सकता ह?ै

सारांश
 � रतृ्त के सभी नबंद,ु कें द्र से समाि दरूी पर होते हैं, ्ह दरूी रतृ्त की नत्रज्ा कहिाती ह।ै

 � रतृ्त और उसके भागों की रचिा के निए परकार का प्र्ोग नक्ा िा सकता ह।ै

 � एक दी हुई आकृनत की रचिा की ् ोििा बिािे के निए पहिे रि आकृनत बिािा सहा्क हो सकता ह।ै

 � एक आ्त की रचिा की िा सकती ह,ै ्नद उसकी भिुाओ ंअथरा एक भिुा और नरकि्व की िंबाई 
दी हो।
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