
स्मरण कीजिए जक िब कुछ पूण्ण संख्या वयाली वस्ुएँ स्मयान रूप से सयाझया की िया्ी हैं, ्ो 
जिनन ह्में ब्या्या ह ैजक प्रत्ेक कया जक्नया ियाग ह।ै

शबन्म—  क्या आपको ्याद ह,ै ्जद एक रोटी दो बच्चों के बी्च स्मयान रूप से बयँाटी 
ियाए, ्ो प्रत्ेक बच्चे को जक्नी रोटी ज्मलेगी?

्मकु्या— प्रत्ेक बच्चे को आधी रोटी ज्मलेगी।

शबन्म—  एक के आध ेियाग को जिनन ्में 1
2 जलखया िया्या ह।ै ह्म 

किी-किी इसे ‘एक बटया दो’ िी पढ़्े हैं।

्मकु्या—  ् जद एक रोटी 4 बच्चों ्में बरयाबर-बरयाबर बयँाटी ियाए, 
्ो प्रत्ेक बच्चे को जक्नी रोटी ज्मलेगी?

शबन्म— प्रत्ेक बच्चे कयाे 14 रोटी ज्मलेगी।

्मकु्या— और कौन-सया ियाग अजधक ह,ै 1
2  रोटी ्या 1

4  रोटी?

शबन्म—  िब 2 बच्चे 1 रोटी को बरयाबर बयँाट्े हैं, ्ो प्रत्ेक 
बच्चे को 1

2  रोटी ज्मलेगी। िब 4 बच्चे एक रोटी को 
स्मयान रूप से बयँाट्े हैं, ्ो प्रत्ेक बच्चे को 1

4  रोटी 
ज्मलेगी। ्चूँजक दूसरे स्मूह ्में अजधक बच्चे स्मयान 
संख्या ्में रोटी बयँाट्े हैं, इसजलए प्रत्ेक बच्चे को क्म 
ियाग ज्मलेगया। अ्: 1

2  रोटी 1
4  रोटी से अजधक ह।ै

1
2  > 1

4  

7 भिन्न
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7.1 भिन्नात्मक इकनाइयनँा और स्मना् िनाग

बेनी—  कौन-सया जिनन बड़या ह?ै 15 ्या 19?

अरजवन—  9 संख्या, 5 से बड़ी ह।ै अ्: ्मझुे लग्या ह ैजक 1
9  संख्या 1

5  से बड़ी ह।ै क्या ्मैं 
सही हू?ँ

बेनी—  नहीं! ्ह एक सया्मयान् गल्ी ह।ै इन जिननों को ियागों के रूप ्में सोज्च ए।

अरजवन—  ् जद एक रोटी को 5 बच्चों ्में बयँाटया ियाए ्ो प्रत्ेक को रोटी कया 1
5  ियाग ज्मलेगया। 

्जद रोटी को 9 बच्चों ्में बयँाटया ियाए, ्ो प्रत्ेक को रोटी कया 1
9  ियाग ज्मलेगया।

बेनी—  जबलकुल सही! अब पुन: सोज्चए कौन-सया ियाग अजधक हैं?

अरजवन—  ् जद ्मैं जकसी वस्ु को अजधक लोगों ्में बयँाट्या हू,ँ ्ो ्मझुे क्म ियाग प्रयाप्् होगया। 
अ्: 1

9  < 1
5

बेनी—  अब सही स्मझे!

ओह, ्ो 1
100 , 1

200 से अजधक ह!ै

िब एक इकयाई को कई स्मयान ियागों ्में जवियाजि् जक्या िया्या ह,ै ् ो प्रत्ेक ियाग को भिन्नात्मक 
इकनाई कहया िया्या ह।ै ्े सिी जिननयात्मक इकयाइ्यँा हैं— 

1
2 , 1

3 , 1
4 , 1

5 , 1
6 , …, 1

10 , …, 1
50 , …, 1

100 , आजद।

ह्म किी-किी जिननयात्मक इकयाइ्ों को इकनाई भिन् िी कह्े हैं।

  आइए, पता लगाएँ
ररक् स्यानों ्में जिनन संख्याओ ंको िररए—

1. ्ीन अ्मरूदों कया ियार 1 जकग्या ह।ै ्जद वे लगिग स्मयान आकयार के हों, ्ो प्रत्ेक अ्मरूद कया 
लगिग ियार ____ जकग्या होगया। 

2. एक ्ोक व्यापयारी ने 1 जकग्या ्चयावल को स्मयान ियार के ्चयार पैकेटों ्में पैक जक्या। 
प्रत्ेक पैकेट कया ियार ____ जकग्या ह।ै

3. ्चयार ज्मत्ों ने 3 जगलयास गनने कया रस कया आर्णर जद्या और इसे आपस ्में बरयाबर-बरयाबर 
बयँाटया। प्रत्ेक ने ____ जगलयास गनने कया रस जप्या।

गणित 
चच च्ा
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4. एक बड़ी ्मछली कया ियार 1
2  जकग्या ह।ै एक छोटी ्मछली कया ियार 1

4  जकग्या ह।ै दोनों 
कया सज््मजल् विन ह ै____ जकग्या।

अतीत से ज्ना्!

जिनन शबद कया प्र्ोग और नया्मकरण ियार् ्में प्रया्चीन कयाल से हो्या आ रहया ह।ै ऋग व्ेद ्में जिनन 3
4  को 

त्रि-पद  कहया ग्या ह।ै इसकया वही अ ््ण ह ैिो आि कई ियार्ी् ियाषयाओ ं्में 3
4  के जलए प्र्ुक् शबदों कया 

हो्या ह,ै िैसे— जहदंी ्में बोल्चयाल की ियाषया, ‘्ीन पयाव’ और ्ज्मल ्में ‘्मकुकयाल’। वयास्व ्में जिनन के 

जलए िो शबद ह्म आि अनेक ियार्ी् ियाषयाओ ं्में प्र्ोग कर्े हैं वे प्रया्चीन स्म् से प्र्चजल् हैं। 

आपके घर, नगर ्या रयाज्् ्में जवजिनन ियाषयाओ ं्में जिननों के जलए उप्ोग होने वयाले शबदों को खोजिए एवं 
उन पर ्च्चया्ण कीजिए। अपने दयादया-दयादी, ्मया्या-जप्या, जशक्षकों और सहपयाजि्ों से पूजछ ए जक वे जवजिनन 
जिननों के जलए कौन-कौन से शबदों कया उप्ोग कर्े हैं, िैसे— एक और आधया, ्ीन ्चौ्याई, एक ्चौ्याई, 
आधया, ्चौ्याई ््या दो और आधया, इनहें ्हयँा जलजखए—

___________ ___________ ___________ ___________ ___________ ___________

5. जदए गए जिनन शबदों को छोटे से बड़े के क्र्म ्में व्वजस्् कीजिए और खयाली बॉकस ्में िररए—
एक और आधया, ्ीन ्चौ्याई, एक ्चौ्याई, आधया, ्चौ्याई, दो और आधया

अपनया उत्तर ्हयँा जलजखए।

गणित 
चच्चा
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7.2 संपूर्ण के भिससों के रूप ्में भिन्नात्मक इकनाइयनँा 

जदए गए ज्चत् ्में एक संपूण्ण ज्चककी जदखयाई गई ह।ै

 एक संपूण्ण ज्चककी को जवजिनन ्रीकों से 6 बरयाबर ियागों ्में बयँाटने पर, ह्में  
अलग-अलग आकयारों के 1

6  ज्चककी के टुकड़े ज्मल्े हैं। क्या वे स्मयान आकयार के हैं?

6 बरयाबर टुकड़ों ्में कयाटी 
गई एक संपूण्ण ज्चककी

अन् ्रीके से 6 बरयाबर टुकड़ों ्में 
कयाटी गई एक संपूण्ण ज्चककी 

गणित 
चच च्ा

एक संपूण्ण ज्चककी
नी्चे 2 जहससों ्में ् ोड़ी गई ज्चककी कया ज्चत् जदखया्या ग्या 
ह।ै प्रत्ेक टुकड़या ्मलू ज्चककी कया जक्नया जहससया ह?ै

ह्म दखे सक्े हैं जक बड़े टुकड़े ्में 1
4  ज्चककी के 3 ियाग हैं। अ्: ह्म बड़े टुकड़े को जिननयात्मक  

इकयाई 1
4  कया उप्ोग करके ्मयाप सक्े हैं। ह्म देख्े हैं जक बड़या टुकड़या 3

4  ज्चककी ह।ै

3
4

1
6

1
6
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नी्चे दशया्णई गई ज्चककी की जिननयात्मक इकयाई क्या ह?ै

ह्में ज्चककी को 3 बरयाबर 
ियागों ्में बयँाटने पर ्ह 
टुकड़या ज्मल्या ह।ै अ्: ् ह 
1
3  ज्चककी ह।ै

  आइए, पता लगाएँ
नी्चे जदए गए ज्चत् एक संपूण्ण ज्चककी की जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा दशया्ण्े हैं। प्रत्ेक टुकड़या पूरी 
ज्चककी कया जक्नया ियाग ह?ै

a.

e. f. g. h.

b. c. d.

एक संपूण्ण ज्चककी
1
3
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7.3 भिन्नात्मक इकनाइयों द्नारना ्मनाप्ना

एक कयागि की पट््टी लीजिए। ह्म इस कयागि की पट््टी को एक इकयाई लंबया ्मयानेंगे। 

एक कयागि की पट््टी

पट््टी को दो स्मयान ियागों ्में ्मोजड़ ए और जिर पट््टी को पुन: खोलें। पट््टी की लंबयाई को एक 
इकयाई ्मयान्े हुए, ्मोड़ के जनशयान (क्रीि) द्यारया बनयाई गई पट््टी के दो नए ियागों की लंबयाइ्यँा क्या हैं?

 
1
2

1
2

पूव्ण ्में ्मोड़ी गई पट््टी को ्जद पुन: दो स्मयान ियागों ्में ्मोड़ें ्ो आपको क्या प्रयाप्् होगया? अब 
आपको ्चयार स्मयान ियाग ज्मलेंगे।

 1
4  कया 2 गुनया = 2

4

1
4  कया 3 गुनया = 3

4

1
4  कया 4 गुनया = 4

4

1
4

इसे पु्: दोिरनाए।ँ ररक्त बॉक्स को िररए।
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1
8  कया 2 गुनया

1
8  कया 4 गुनया

1
8  कया 6 गुनया

 

=

=

=

=

=

1
8  कया 8 गुनया  8

8= = 1

जिननयात्मक ्मयात्याओ ंको जिननयात्मक इकयाइ्ों कया उप्ोग करके ्मयापया िया सक्या ह।ै

एक अन् उदयाहरण ले्े हैं—

    

1
2   

= 1 गुनया आधया 

1
2 + 12  

= 2 गुनया आधया 

1
2 + 12  + 12 

= 3 गुनया आधया 

1
2 + 12  + 12  + 12  

= 4 गुनया आधया 

1
2 + 12  + 12  + 12  + 12 

= 5 गुनया आधया 

ह्म जिननयात्मक इकयाइ्ों को एक सया् एकत् कर ब्या सक्े हैं जक कुल जक्नी ्मयात्या ह।ै

एक संपूण्ण रोटी 
प्रदजश्ण् कर्या ह।ै
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  आइए, पता लगाएँ
1. 1

2  की इस ्याजलकया को 2 और ्चरणों ्क ियारी रखें।

2. क्या आप 1
4  के जलए स्मयान ्याजलकया बनया सक्े हैं?

3. कयागि की पट््टी की सहया््या से 1
3  बनयाएँ। क्या आप 1

6  बनयाने ्में इसकया उप्ोग कर सक्े हैं।

4. एक ज्चत् बनयाएँ और उपरोक् के अनुसयार ्ोग क्न जलजखए—

 a. 1
4  रोटी कया 5 गुनया    b. 1

4  रोटी कया 9 गुनया

5. प्रत्ेक जिननयात्मक इकयाई कया सही ज्चत् के सया् िोड़या बनयाइए—

भिन्ों को पढ़्ना

ह्म जिनन 34  को आ्म्ौर पर ‘्ीन-्चौ्याई’ ्या ्ीन बटया ्चयार पढ़्े हैं, लेजकन इसे ‘3 गुनया 14 ’ के रूप ्में पढ़ने 

से ह्में जिनन के आकयार को स्मझने ्में सहया््या ज्मल्ी ह,ै क्ोंजक ्ह सपष्ट जदखया्या ह ैजक जिननयात्मक इकयाई 

(1
4) ह ैऔर ्हयँा ऐसी जक्नी जिननयात्मक इकयाइ्यँा (3) हैं।

स्मरण कीजिए की ह्म जिनन की ऊपरी संख्या और जन्चली संख्या को क्या कह्े हैं। जिनन 5
6

 ्में, 5 अंश ह ै
और 6 िर ह।ै

अधयनापक भिपपरी
बच्चयाें को जवजिनन आकृज् ् ों, िैसे— वतृ्त, वग्ण, आ््, जत्ििु आजद कया उप्ोग करके जिननयात्मक इकयाइ्ों 
को स्मझने के जल ए अनेक अवसर दीजिए।

1
3

1
5

1
8

1
6

Chapter 7.indd   158 20/09/2024   16:59:24



159

भिन्न

7.4 संखयना रेखना पर भिन्ों की ्मनाप अंभकत कर्ना

ह्मने संख्या रेखया पर 1, 2, 3, ...  इकयाइ्ों के बरयाबर ्मयाप अंजक् जकए ह।ै आइए, अब संख्या रेखया 
पर जिननों की ्मयापें अंजक् करने कया प्र्यास करें।

नीली रेखया की लंबयाई जक्नी है? बॉकस ्में वह जिनन जलखें िो नीली रेखया की लंबयाई  
ब्या्या ह।ै

0 1 2

0 और 1 की बी्च की दरूी एक इकयाई लंबी ह।ै ्ह दो बरयाबर ियागों ्में जवियाजि् ह।ै अ्: प्रत्ेक 
ियाग की लंबयाई 1

2  इकयाई लंबी ह।ै अ्: नीली रेखया 1
2  इकयाई लंबी ह।ै

 अब, क्या आप नी्चे दशया्णई गई जवजिनन नीली रेखयाओ ंकी लंबयाई ज्या् कर सक्े हैं? इसे बॉकस 
्में िी जलजखए।

1.  ् हयँा जिननयात्मक इकयाई, 1 इकयाई की लंबयाई को ्ीन बरयाबर ियागों ्में जवियाजि् कर रही ह।ै नीली 
रेखया की लंबयाई ब्याने वयाले जिनन को संबंजध् बॉकस ्में अ्वया अपनी कॉपी ्में जलजखए।

0 1 21
3

2.  ् हयँा एक इकयाई को 5 बरयाबर ियागों ्में बयँाटया ग्या ह।ै नीली रेखयाओ ंकी लंबयाई ब्याने वयाली जिनन 
को संबंजध् बॉकस ्में अ्वया अपनी नोटबुक (कॉपी) ्में जलजखए।

0 1 21
5

3
5

3.  अब एक इकयाई को 8 बरयाबर ियागों ्में बयँाटया ग्या ह।ै उज्च् जिननों को अपनी नोटबुक (कॉपी) ्में 
जलजखए।
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गणित प्रकाश  ।  कक्ा 6

  आइए, पता लगाएँ

1. संख्या रेखया पर 1
10  , 3

10   और 4
5  लंबयाई की रेखयाओ ंको दशया्णइए।

2. अपनी पसंद की पयँा्च और जिननों को जलजखए और उनहें संख्या रेखया पर दशया्णइए।

3. 0 और 1 के ्मध् जक्नी जि नन हो्ी हैं? सोज्चए, अपने सहपयाजि्ों से ्च्चया्ण कीजिए और अपनया 
उत्तर जलजखए।

4. नी्चे दशया्णई गई नीली रेखया और कयाली रेखया की लंबयाई क्या ह?ै 0 और 1 के ्मध् की दरूी 1 
इकयाई लंबी ह ैऔर ्ह दो बरयाबर ियागों ्में जवियाजि् की गई ह।ै अ्ः प्रत्ेक ियाग की लंबयाई 1

2  
ह।ै इसजलए नीली रेखया 1

2
 इकयाई लंबी ह।ै कयाली रेखया की लंबयाई ब्याने वयाली जिनन को बॉकस 

्में जलजखए।

1
2

0 1 2

5. कयाली रेखयाओ ंकी लंबयाई ब्याने वयाली जिननों को संबंजध् बॉकस ्में जलजखए।

0 1 21
5

2
5

3
5

4
5

अधयनापक भिपपरी

इन रेखयाओ ंको श्या्मपट््ट पर अंजक् कीजिए और जवद्याज ््ण्ों से उनकी नोटबुक (कॉपी) ्में उत्तर जलखने के 
जलए कजह ए।

गणित 
चच च्ा
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भिन्न

7.5 भ्मभरित भिन्

एक से बडी भिन्े
आपने, अिी संख्या रेखया पर कुछ जिननों को अंजक् जक्या ्या। क्या आपने दखेया जक सिी नीली 
रेखयाओ ंकी लंबयाई 1 से क्म ्ी और सिी कयाली रेखयाओ ंकी लंबयाई 1 से अजधक ्ी?

उन सिी जिननों को जलजखए जिनहें आपने पह ले संख्या रेखया पर अंजक् जक्या ्या।
आइए, अब इन जि ननों को दो स्महूों ्में वगगीकृ् करें—

1 इकनाई से छोिी लंबनाई 1 इकनाई से बडी लंबनाई

 क्या आपने ध्यान जद्या जक 1 इकयाई से बड़ी जिननों ्में कुछ बया े्ं स्मयान हैं?
  1 इकयाई से छोटी सिी जिननों ्में अंश, हर से छोटया ह,ै िबजक 1 इकयाई से बड़ी जिननों ्में अंश, 

हर से बड़या ह।ै
  ह्म ियान्े हैं जक 3

2 , 5
2  और 7

2  सिी 1 इकयाई से बड़ी हैं। जकं्ु क्या ह्म दखे सक्े हैं जक उन्में 
जक्नी पूण्ण इकयाइ्यँा हैं?

3
2  = 1

2  + 1
2  + 1

2  = 1 + 1
2

5
2  = 1

2  + 1
2  + 1

2  + 1
2  + 1

2  = 2 + 1
2  

्मैं ियान्ी हू ँजक 13 + 13 + 13 = 33 = 1. ् जद ्मैं एक और 13 िोड़्ी 

हू,ँ ्ो ्मझुे 1 इकयाई से अजधक प्रयाप्् होगया। अ्: 43 > 1.
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गणित प्रकाश  ।  कक्ा 6

  आइए, पता लगाएँ

1. 7
2  ्में जक्नी पूण्ण इकयाइ्यँा हैं?

2. 4
3  और 7

3  ्में जक्नी पूण्ण इकयाइ्यँा हैं? 

एक से बडी भिन्ों को भ्मभरित संखयनाओ ंके रूप ्में भलख्ना
 ह्मने दखेया ह ैजक— 3

2  = 1 + 1
2

 इसी प्रकयार ह्म अन् जिननों को िी जलख सक्े हैं। उदयाहरण के जलए,

   4
3  = 1

3  + 1
3  + 1

3  + 1
3  = 1 + 1

3

            3 × 1
3  = 1

  आइए, पता लगाएँ
1. जन्नजलजख् जिननों ्में से प्रत्ेक ्में पणू्ण इकयाइ्ों की संख्या ज्या् कीजिए—

 a.  8
3    b.  11

5     c.  9
4  

 ह्मने दखेया

   8
3  = 2 + 2

3  

 जिनन     ज्मजरि् संख्या

2. क्या 1 से बड़े सिी जिननों को इस प्रकयार से ज्मजरि् संख्या के रूप ्में जलख सक्े हैं?

3. जन्नजलजख् जिननों को ज्मजरि् जिनन के रूप ्में जलजखए (उदयाहरणया ््ण, 9
2  = 4 1

2 )

 a. 9
2   b. 9

5   c. 21
19   d. 47

9   e. 12
11   f. 19

6  

गणित 
चच च्ा

इस प्रकयार इस संख्या को “दो और दो-ज्हयाई” िी 
कहया िया्या ह।ै ह्म इसे 2 2

3  के रूप ्में जलख्े हैं।

एक भ्मभरित संखयना/भ्मभरित भिन् ्में एक पणू्ण संख्या हो्ी ह ै(िो पूण्ण ियाग कहलया्या ह)ै और एक 
वह जिनन िो जक 1 से क्म हो्या ह ै(िो जिननयात्मक ियाग कहलया्या ह)ै।
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भिन्न

ं

क्या ह्म एक ज्मजरि् संख्या 
(ज्मजरि् जिनन) को सया्मयान् जिनन 

के रूप ्में जलख सक्े हैं?

हयँा! ्मैंने ज्मजरि् संख्या को 
जिनन के रूप ्में जलखने कया 

्रीकया ढँूढ़ जनकयालया ह!ै

ि्या—  ्मैं ियान्ी हू,ँ िब ्मेरे पयास 3 + 3
4  हैं, इसकया अ ््ण ह ै1 + 1 + 1 + 3

4   

1 = 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4

्ो ्मझुे प्रयाप्् हो्या ह,ै

( 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4 ) + ( 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4 ) + ( 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4 ) + ( 1
4  + 1

4  + 1
4 ) = 15

4

अ्: (4 × 1
4 ) + (4 × 1

4 ) + (4 × 1
4 ) + (3 × 1

4 ) = 15
4

  आइए, पता लगाएँ
जन्नजलजख् ज्मजरि् संख्याओ ंको जिनन के रूप ्में जलजखए—

(a) 3 1
4    (b) 7 2

3     (c) 9 4
9   

(d) 3 1
6    (e) 2 3

11    (f) 3 9
10  

7.6 तुलय भिन्

स्मना् भिन्नात्मक लंबनाई ज्नात कर्े के भलए भिन् दीवनार (पि््भियों) कना 
प्रयोग कर्ना!
जपछले खंर ्में आपने जवजिनन जिननों को दशया्णने के जलए जिननयात्मक इकयाइ्ों वयाले पेपर िोजलरंग 
(पट््टी) कया प्र्ोग जक्या ्या। आइए, उसी पेपर जसरिप (पट््टी) के सया् कुछ और गज्जवजध करें।

गणित 
चच्चा
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गणित प्रकाश  ।  कक्ा 6

आप क्या 
दखे्े हैं?

• क्या 1
2  और 2

4  की लंबयाई बरयाबर हैं?

• क्या 2
4  और 4

8  की लंबयाई बरयाबर हैं?

 ह्म कह सक्े हैं जक 1
2  = 2

4  = 4
8

1
2

2
4

4
8

1

्े ‘स्म्ुल् जिनन’ हैं िोजक स्मयान लंबयाई को दशया्ण्ी हैं, लेजकन ्ह जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों 
के पदों ्में व्क् हैं।

अब कयागि की पट््जट्ों कया उप्ोग कर ियँाज्च ए जक क्या 1
3  और 2

6  स्म्लु् जिनन हैं अ्वया नहीं?

नी्चे जदए गए ज्चत्यानुसयार दी गई पट््जट्ों कया प्र्ोग कर सव्ं की जिननयात्मक पट््टी की  
दीवयार बनयाइए।

 जिनन पट््टी की दीवयार को दखेकर, जन्नजलजख् प्रशनों के उत्तर दीजिए।

1. क्या 1
2  और 3

6  की लंबयाई बरयाबर हैं?

2.  क्या 2
3  और 4

6  ् लु् जिनन हैं? क्ों?

3.  16  लंबयाई के जक्ने टुकड़ों से 1
2  

लंबयाई प्रयाप्् होगी?

4.  16  लंबयाई के जक्ने टुकड़ों से 1
3  

लंबयाई प्रयाप्् होगी?

1 इकयाई

1
6

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

1
5

2
5

3
5

4
5

5
5

1
4

2
4

3
4

4
4

1
3

2
3

3
3

1
2

2
2
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ह्म इस जव्चयार कया जवस्यार करके, जिननयात्मक इकयाई 1
10  वयाली जिनन पट््टी की दीवयार बनया सक्े हैं। 

(जि ननों की ्ह दीवयार पुस्क के अं् ्में दी गई ह।ै) 

  आइए, पता लगाएँ
1. क्या 3

6 , 4
8 , 5

10  ्ुल् जिनन हैं? क्ों?

2. 2
6  के जलए दो ्ुल् जिनन जलजखए।

3. 4
6  =   =   =   = ............ (जि्नी संिव हों उ्नी जलजखए।)

स्मना् िनागों कना प्रयोग कर तुलय भिन् स्मझ्ना  
एक रोटी को ्चयार बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या। प्रत्ेक बच्चे को रोटी 
कया जक्नया ियाग ज्मलया? 

संलगन ज्चत् ्में ्चयार बच्चों के बी्च एक रोटी कया बँटवयारया जदखया्या 
ग्या ह।ै

प्रत्ेक बच्चे को प्रयाप्् रोटी कया जिनन 1
4

 ह।ै

1 इकयाई

1
2

1
3

1
4

1
5

1
6

1
7

1
8

1
9

1
10

2
10

3
10

4
10

5
10

6
10

7
10

8
10

9
10

10
10

2
9

3
9

4
9

5
9

6
9

7
9

8
9

9
9

2
8

3
8

4
8

5
8

6
8

7
8

8
8

2
7

3
7

4
7

5
7

6
7

1
7

2
6

3
6

4
6

5
6

6
6

2
5

3
5

4
5

5
5

2
4

3
4

4
4

2
3

3
3

2
2

्चयारों ियाग आपस ्में बरयाबर 
होनया ्चयाजहए!
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गणित प्रकाश  ।  कक्ा 6

आप इस घटनया को ियाग जवजध, िोड़ जवजध और गणुन जवजध के ्मयाध््म से िी व्क् कर सक्े हैं।

ियाग जवजध से 1 ÷ 4 = 1
4

्ोग जवजध से 1 = 1
4  + 1

4  + 1
4  + 1

4

गुणन जवजध से 1 = 4 × 1
4

  आइए, पता लगाएँ
1. ्ीन रोजट्ों को ्चयार बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या ह।ै ज्चत् ्में जवियािन जदखयाएँ और प्रत्ेक बच्च े

को जक्नया ियाग ज्मलया ह,ै जिनन ्में जलजखए। संग् जवियािन जक्र्या, ्ोग जक्र्या और गुणन जक्र्या 
िी जलजखए।

 प्रत्ेक बच्चे को रोटी कया ज्मलया ियाग—

 जवियािन जक्र्या—

 ्ोग जक्र्या—

 गुणन जक्र्या—

 अपने ज्चत् और उत्तरों की ्ुलनया अपने सहपयाजि्ों से कीजिए।

2. एक ज्चत् बनयाकर दशया्णइए जक िब 2 रोजट्यँा 4 बच्चों ्में बरयाबर-बरयाबर बयँाटी िया्ी हैं ्ो प्रत्ेक 
बच्च ेको जक्नया ियाग ज्मल्या ह ैइसके संग् ियाग जक्र्या, ् ोग जक्र्या और गणुन जक्र्या िी जलजखए।

3. अजनल एक स्महू ्में ्या, िहयँा 2 केक को 5 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या। अजनल को जक्नया केक 
ज्मलया होगया?

अब ्जद ्मेरे स्महू ्में 10 बच्चे हैं ्ो 
्मझुे जक्ने केक की आवश्क्या होगी 
्याजक स्महू ्में प्रत्ेक को अजनल के 

बरयाबर केक ज्मले?

क्या होगया ्जद ह्म दो ऐसे स्महू एक 
सया् रखें? एक स्महू जिस्में 2 केक 
5 बच्चों के बी्च बरयाबर-बरयाबर बयँाटे 
ियाएँ और दसूरया स्महू जिस्में 4 केक 

और 10 बच्चे हैं?
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आइए, ह्म जन्नजलजख् जस्ज््ों ्में प्रत्ेक बच्चे के जहससे की ियँा्च कर्े हैं।
• 1 रोटी 2 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटी िया्ी ह।ै
• 2 रोजट्यँा 4 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटी िया्ी हैं।
• 3 रोजट्यँा 6 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटी िया्ी हैं।

आइए, ज्चत् बनयाएँ और इसे सयाझया करें!
क्या आपने ध्यान जद्या जक सिी जस्ज््ों ्में प्रत्ेक बच्चे कया ियाग बरयाबर ह?ै
अ्ः ह्म कह सक्े हैं जक 1

2  = 2
4  = 3

6

इस प्रकयार दोनों जस्ज््ों ्में प्रत्ेक बच्चे कया 
ियाग स्मयान ह!ै

इसजलए 2
5  = 4

10 !

स्ूमि 1

स्ूमि 2

जिन जिननों के ियाग स्मयान हयाे्े हैं उनहें ‘्ुल्  जिनन’ कहया िया्या है

एक रोटी 2 बच्चों के बी्च 
बरयाबर बयँाटी िया्ी ह।ै

2 रोजट्यँा 4 बच्चों के बी्च 
बरयाबर बयँाटी िया्ी ह।ै  

3 रोजट्यँा 6 बच्चों के बी्च 
बरयाबर बयँाटी िया्ी ह।ै 

1
2

1
2

2
4

2
4

2
4

2
4

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6

3
6
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इसजलए, 1
2  , 2

4  और 3
6  सिी तुलय भिन् हैं।

1
2  के ्ुल् कुछ और जिननों को ज्या् कीजिए। इनहें ्हयँा बॉकस ्में जलजखए।

         
जन्नजलजख् जस्ज््ों ्में रोटी को बरयाबर-बरयाबर बयँाजटए और प्रत्ेक बच्चे के जहससे को जलजखए। 

क्या इन सिी जस्ज््ों ्में प्रत्ेक बच्चे कया जहससया स्मयान ह?ै क्ों? 

  आइए, पता लगाएँ
लुप्् संख्याएँ ज्या् कीजिए—

a.  4 ज्मत्ों के बी्च बरयाबर-बरयाबर बयँाटया ग्या 5 जगलयास िूस, 8 दोस्ों के बी्च  
बरयाबर-बरयाबर बयँाटे गए ____ जगलयास िूस के स्मयान ह।ै

 अ्ः 5
4  = 8  

b.  4 जकग्या आलू को बरयाबर-बरयाबर 3 ्ैलों ्में िरया ग्या। ऐसे ही 12 जकग्या आलू को 
स्मयान रूप से िरने के जलए ___ ्ैलों की आवश्क्या होगी?

 अ्: 4
3  = 12

क्या आपने इन्में से प्रत्ेक जिनन ्में अंश और हर के 
बी्च संबंध के बयारे ्में कुछ ध्यान जद्या ह?ै

2 रोजट्ों को 3 बच्चों 
्में बरयाबर जहससों ्में 

बयँाटया

4 रोजट्ों को 6 बच्चों 
्में बरयाबर जहससों ्में 

बयँाटया

6 रोजट्ों को 9 बच्चों 
्में बरयाबर जहससों ्में 

बयँाटया

2
3

2
3

2
3

2
3  जिनन 4

6  कया सरल््म रूप िी कहलया्या ह।ै ्ह 6
9  कया िी सरल््म रूप ह।ै

गणित 
चच च्ा
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c.  5 बच्चों के बी्च बरयाबर बयँाटी गई 7 रोजट्यँा और ____ बच्चों के बी्च बरयाबर बयँाटी गई _____ 
रोजट्यँा स्मयान होंगी।

 अ्: 7
5  = 

 जकस स्महू ्में प्रत्ेक बच्चे को अजधक ज्चककी प्रयाप्् हो्ी ह?ै 

1 ज्चककी को 2 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ियाए ्या 5 ज्चजकक्ों को 8 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ियाए।

्मकु्या— इसके जलए ह्में 1
2  और 5

8  के बी्च ्ुलनया करनी ्चयाजहए जक कौन अजधक ह?ै

शबन्म— िीक ह,ै ह्मने दखेया जक 1
2  = 4

8  ह,ै और सपष्ट्:— 4
8  < 5

8

इसजलए जिन बच्चों के जलए 5 ज्चककी को 8 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया िया्या ह,ै उनहें उन बच्चों से 
अजधक ज्मलेगया, जिनके जलए 1 ज्चककी को 2 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया िया्या ह।ै दसूरे स्महू के प्रत्ेक 
बच्चे को अजधक ज्चककी ज्मलेगी। 

 जन्नजलजख् स्महू के जवष् ्में क्या कहेंग?े जकस स्महू ्में प्रत्ेक बच्च ेको अजधक जहससया ज्मलेगया?

1 ज्चककी को 2 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ियाए ्या 4 ज्चजकक्ों को 7 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ियाए।

शबन्म— इस बयार जकस स्महू के बच्चों को अजधक ज्चककी ज्मलेगी?

्मकु्या ह्में— 1
7  और 4

7  की ्ुलनया करनी ्चयाजहए।

अब
1 × 4
2 × 4  = 4

8   अ्:, 1
2  = 4

8

शबन्म— लेजकन आपने अंश और हर को पुन: 4 से गुणया क्ों जक्या? 
्मकु्या— ्ु्म देखोगी!

िब 4 ज्चजकक्ों को 7 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया िया्या ह,ै ्ो प्रत्ेक को 
4
7  ज्चककी ज्मलेगी। िब 4 ज्चजकक्ों को 8 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया िया्या 
ह,ै ्ो प्रत्ेक को 4

8  ज्चककी ज्मलेगी। अ्: 4
7 > 4

8
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 ्मयान लीजिए जक बच्चों की संख्या स्मयान रखी गई ह,ै जकं्ु बयँाटी ियाने वयाली इकयाइ्ों की संख्या 

बढ़ गई। अब आप प्रत्ेक बच्चे को ज्मलने वयाले जहससे के जवष् ्मे क्या कहेंगे? क्ों? ्च्चया्ण कीजिए 
जक कैसे आपकया ्क्ण  ्ह सपष्ट कर्या ह ैजक 1

5  < 2
5 , 3

7  < 4
7 , और 1

2  < 5
8

 अब, जनण्ण् कीजिए जक दोनों स्महूों ्में जकस स्महू के बच्चों को अजधक जहससया ज्मलेगया?

1. स्ूमि 1— 3 जगलयास गनने के रस को 4 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या।

 स्ूमि 2— 7 जगलयास गनने के रस को 10 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या।

2. स्ूमि 1— 4 जगलयास गनने के रस को 7 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या।

 स्ूमि 2— 5 जगलयास गनने के रस को 7 बच्चों ्में बरयाबर बयँाटया ग्या।

कौन से स्महूों की ्ुलनया करनया आसयान ह?ै क्ों? 

शबन्म—  पहले दो स्महूों की ् लुनया करने के जलए ह्में जिननों 
3
4  और 7

10  के ्ुल् जिनन ज्या् करनया ह।ै

्मकु्या— क्या ऐसे 6
8  = 3

4  और 21
30  = 7

10?

गणित 
चच च्ा

्जद बयँाटी ियाने वयाली इकयाइ्ों की संख्या स्मयान 
ह,ै लेजकन जिन बच्चों के बी्च बयँाटी ियानी ह ै
उनकी संख्या अजधक ह,ै ्ो ियाग क्म होगया। 

इसजलए, 4
7 > 4

8 और 4
8 = 1

2, अ्: 4
7 > 1

2
अब ्मैं स्मझी जक ्ु्मने अंश और हर को 4 से 
गुणन क्ों जक्या?

क्या ऐसया नहीं ह ैजक िब बच्चों 
की संख्या स्मयान ह,ै ्ो ्ुलनया 

करनया आसयान ह।ै 
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शबन्म—  ् हयँा एक श ््ण ह।ै दो जिननों के जलए प्र्ोग की गई जिननयात्मक इकयाइ्यँा स्मयान होनी ्चयाजहए! 
िैसे— 26 और 36 दोनों ्में जिननयात्मक इकयाई 16 ह ै(अ्या्ण््, हर स्मयान हैं)। जकं्ु 68 और 21

30  
्में जिननयात्मक इकयाइ्यँा स्मयान नहीं ह ै(दोनों ्में हर अस्मयान हैं)।

्मकु्या— िीक ह,ै ्ो आओ ह्म ्ुल् जिनन बनयानया शरुू कर्े हैं—

   3
4  =  6

8  =  9
12   =  12

16   =  15
20  … लेजकन ्मझुे कब रुकनया ह?ै

शबन्म— स्मझी! कैसया रहगेया ्जद ह्म 4 × 10 = 40 ्क जलखें।

्मकु्या— आपकया अ ््ण दो हरों कया गुणनिल?

 िीक ह!ै 

 ह्मयारे पयास 3
4 और 7

10  हैं। दोनों हरों (4 और 10) कया गुणनिल 40 ह।ै

 3
4 = 6

8 = 9
12  = 12

16  = 15
20  = 18

24  = … = 27
36  = 30

40  

 7
10  = 14

20  = 21
30  = 28

40  

लेजकन ध्यान रह ेजक 
15
20 और 

14
20 

के हर िी स्मयान हैं।

हयँा! ह्में प्रत्ेक जिनन के जलए केवल 
स्मयान जिननयात्मक इकयाई प्रयाप्् करने की 

आवश्क्या ह।ै

शबन्म—  अ्ः 3
4 और 7

10  की स्मयान जिननयात्मक इकयाई (स्मयान हर) के सया् ्ुल् जिनन 30
40  और 

28
40  ्या 15

20  और 14
20  हैं।

   सपष्ट््या 30
40  > 28

40 , अ्: ह्म कह सक्े हैं जक 3
4  > 7

10

्ब ्क जलखेंगे िब ्क हर 
40 न हो ियाए।
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 जदए गए जिनन ्गु्मों के जलए ्लु् जिननों को ज्या् कीजिए, जिस्में जिननयात्मक इकयाइ्यँा स्मयान हों।

a. 7
2 और 3

5 b. 8
3 और 5

6 c. 3
4 और 3

5 d. 6
7 और 8

5 

e. 9
4 और 5

2 f. 1
10  और 2

9 g. 8
3 और 11

4  h. 13
6  और 1

9 

एक भिन् को सरलत्म रूप ्में वयक्त कर्ना
जकसी जिनन के अंश और हर ्में 1 के अज्ररक् कोई अन् उि्जनष्ि गुणनखंर न हो, ्ो जिनन अपने 
नयू्त्म ्या सरलत्म रूप ्में कही िया्ी ह।ै दसूरे शबदों ्में, एक जिनन को न्ून््म रूप ्में कहया िया्या 
ह ै्जद उसकया अंश और हर जि्नया संिव हो उ्नया छोटे हों।

जकसी िी जिनन को न्ून््म पदों ्में व्क् करने के जलए एक ्ुल् जिनन ज्या् की िया सक्ी ह,ै 
जिसकया अंश और हर जि्नया संिव हो उ्नया छोटया हो।

आइ ए, दखेें कैसे जिनन को न्ून््म पदों ्में व्क् कर्े हैं। 

उदनािरर— क्या जिनन 16
20  न्ून््म पदों ्में ह?ै नहीं, संख्या 16 और 20 कया उि् जनष्ि गणुनखरं 4 ह।ै 

आइए, अब 16
20  को न्ून््म पदों ्में व्क् कर्े हैं।

ह्म ियान्े हैं जक 16 (अंश) और 20 (हर) दोनों 4 से जवियाज्् हैं।

अ्ः 16 ÷ 4
20 ÷ 4  = 4

5

अब, 4 और 5 कया कोई अन् उि्जनष्ि गुणनखंर नहीं ह।ै इसजलए 16
20  कया न्ून््म व्क् पद 45 ह।ै 

अ्ः 4
5 को 16

20  कया सरल््म रूप कहया िया सक्या ह,ै क्ोंजक 4 और 5 कया 1 के अज्ररक् कोई 

उि्जनष्ि गुणनखंर नहीं ह।ै

जकसी िी जिनन को अंश और हर ्में 
उच्च््म उि्जनष्ि गुणनखंर से 
जवियाजि् करके न्ून््म पदों ्में 
पररवज ््ण् जक्या िया सक्या ह।ै
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एक जिनन को न्ून््म पदों ्में जवजिनन ्चरणों ्में िी व्क् जक्या िया सक्या ह।ै
्मयान लीजिए, ह्में 36

60  को न्ून््म पदों व्क् करनया ह।ै सव्णप्र््म ह्म दखे्े हैं जक अंश और हर 

दोनों स्म हैं। अ्ः ह्म दोनों को 2 से जवियाजि् करके दखे्े हैं और पया्े हैं जक 36
60  =  18

30

पुनः अंश और हर दोनों स्म हैं, अ्ः ह्म पुनः उनहें 2 से जवियाजि् कर सक्े हैं; ह्में  18
30  = 9

15  

प्रयाप्् हो्या ह।ै
अब ह्म देख्े हैं जक 9 और 15 दोनों 3 के गुणि हैं, अ्ः दोनों को 3 से जवियाजि् करने  

पर 9
15  = 3

5  प्रयाप्् हो्या ह।ै

अब 3 और 5 कया 1 के अज्ररक् कोई उि्जनष्ि गुणनखंर नहीं है, अ्: 36
60  न्ून््म रूप  

्में 3
5 ह।ै

वैकजलपक रूप ्में, ह्म दखे सक्े ्े जक 36
60  ्में अशं और हर दोनों 12 के गणुि हैं— ह्म दखे्े हैं 

जक 36 = 3×12 और 60 = 5×12, इसजलए ह्म सीध े्ह जनष्कष्ण जनकयाल सक्े ्े जक 36
60  = 35 ह।ै

आप जकसी िी जवजध से कीजिए, एक ही उत्तर ज्मलेगया! जकं्ु किी-किी ्चरणों ्में हल करनया 
सरल हो्या ह।ै

  आइए, पता लगाएँ
जन्नजलजख् जिननों को न्ून््म पदों ्में व्क् कीजिए—

a. 17
51   b. 64

144   c.  126
147   d.  525

112  

7.7 भिन्ों की तुल्ना

कौन-सया जिनन बड़या ह,ै 45 ्या 79? इस प्रकयार के दो जिननों की सीधे ्ुलनया करनया कजिन हो सक्या ह।ै 
्द्जप ह्म ियान्े हैं जक स्मयान हर वयाली दो जिननों के ्ुल् जिनन कैसे प्रयाप्् कर्े हैं। 
आइए, दखेें जक ह्म इसकया उप्ोग कैसे कर सक्े हैं—

 4
5  =  4×9

5×9  = 36
45  

 7
9  =  7×5

8×5  = 35
45

5 और 9 कया उि्जनष्ि गुणि 
45 ह,ै इसजलए ह्म 45 को 

उि्जनष्ि हर के रूप ्में प्र्ोग 
कर सक्े हैं।
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सपष्ट्: 36
45  > 35

45  

अ्: 4
5 > 7

9 !

आइए, इसे जकसी अन् ्ुग्म 7
9 और 17

21  के जलए प्र्यास करें।

9 और 21 कया उि्जनष्ि गुणि 63 ह,ै ्ो ह्म जलख सक्े हैं—

7
9  = 7×7

9×7  =  49
63  ,  17

21  = 17×3
21×3 = 51

63

सपष्ट्:  49
63  < 51

63   

अ्: 7
9 < 17

21  !

संके्प ्में!

दो ्या दो से अजधक जिननों की ्मयापों की ्ुलनया के ्चरण—
चरर 1—  जद ए गए जिननों को ्ुल् जिननों ्में बदलें ्याजक उन सिी को स्मयान हर/स्मयान जिननयात्मक 

इकयाई ्में पररवज ््ण् जक्या िया सके।
चरर 2—  अब केवल अंशों की ् लुनया कर, ् लु् जिननों की ् लुनया कीजिए अ्या्ण् ्प्रत्ेक ्में जक्नी 

जिननयात्मक इकयाइ्यँा हैं।

  आइए, पता लगाएँ
1. जन्नजलजख् जिननों की ्ुलनया कीजिए और अपने उत्तर कया कयारण ब्याइए—

a.  83 ,  52 b.  49 ,  37 c.  7
10  ,  9

14  

d.  12
5 ,   85 e.  94 ,  52 

2. जन्नजलजख् जिननों को आरोही क्र्म ्में जलजखए।

 a.  7
10  , 11

15  ,  25   b. 19
24  ,  56 , 7

12  

3. जन्नजलजख् जिननों को अवरोही क्र्म ्में जलजखए।

 a.  25
16 ,  78, 13

4 , 17
32    b. 34 ,  12

5 ,  7
12 ,  54 
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7.8 भिन्ों को जोड्ना और घिना्ना

्मीनया के जप्या ने कुछ ज्चककी बनयाई। ्मीनया ने इसकया 12 ियाग खया्या और 

उसके छोटे ियाई ने इसकया 14 ियाग खया्या। ्मीनया और उसके ियाई ने ज्मलकर 

ज्चककी कया जक्नया ियाग खया्या?

ह्म दृश्ीकरण के ्मयाध््म से उत्तर ्क पहु्ँच सक्े हैं। ज्चककी कया एक टुकड़या लीजिए और इसे 
पहले इस ्रह दो जहससों ्में बयँाजटए।

ज्चत्यानुसयार ्मीनया ने इसकया आधया 
ियाग खया्या। 

अब शेष ब्चे जहससे को पुनः दो 
ियागो ्में बयँाटे िैसया जक ज्चत् ्में जदखया्या 
ग्या ह।ै इन्में से प्रत्ेक टुकड़या संपूण्ण ज्चककी कया 1

4 ह।ै

िैसया जक ज्चत् ्में जदखया्या ग्या ह ै
जक ्मीनया के ियाई ने संपूण्ण ज्चककी कया 
1
4 ियाग खया्या। 

कुल खयाई गई ज्चककी ह,ै 12 (्मीनया 

के द्यारया) और 1
4 (उसके ियाई द्यारया)

कुल खयाई गई ज्चककी  = 1
2 + 1

4 

      = 1
4 + 1

4 + 1
4 

      = 3 × 1
4 = 3

4   

संपणू्ण ज्चककी कया जक्नया ियाग शेष ब्चया? 

्मीनया द्यारया 
खया्या ग्या

्मीनया द्यारया 
खया्या ग्या

ियाई द्यारया खया्या ग्या

कुल खयाई गई ज्चककी
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स्मना् िर यना स्मना् भिन्नात्मक इकनाई वनाले भिन्ों कना योग (जोड)
उदनािरर— 2

5 और 1
5 कया ्ोग ज्या् कीजिए।

आइए, दोनों को आ््याकयार पट््टी (जसरिप) द्यारया दशया्ण्े हैं। ्हयँा दोनों जिननों ्में जिननयात्मक इकयाई 
स्मयान ह,ै िो 1

5 ह,ै इसजलए प्रत्ेक पट््टी को 5 बरयाबर ियागों ्में बयँाटया िया्ेगया।

अ्ः 2
5 को इस प्रकयार दशया्ण्या ियाएगया—

और 1
5  को इस प्रकयार दशया्ण्या ियाएगया—

दोनों जिननों कया ्ोग छया्यंाजक् ियागों की कुल संख्या ज्या् करने के स्मयान ह,ै िो प्रत्ेक स्मयान 
जिननयात्मक इकयाई 1

5
 को दशया्ण्या ह।ै 

इस जस्ज् ्में कुल छया्यंाजक् ियाग 3 हैं। ्चूँजक प्रत्ेक छया्यंाजक् ियाग जिननयात्मक इकयाई 1
5  को 

दशया्ण्या ह,ै ह्म देख्े हैं जक 3 छया्यंाजक् ियाग ज्मलकर जिनन 3
5 को व्क् कर्या ह।ै

अ्: 2
5 + 1

5 = 3
5?

उदनािरर—  4
7  और  6

7 कया ्ोग ज्या् कीजिए।

आइए, पुनः दोनों को आ््याकयार पट््टी द्यारया दशया्ण्े हैं। ्हयँा दोनों जिननों ्में जिननयात्मक इकयाई स्मयान 
ह,ै अ्या्ण्् 1

7  , अ्: प्रत्ेक पट््टी को 7 बरयाबर ियागों ्में बयँाटेंगे।

्ब 4
7 को इस प्रकयार दशया्ण्या ियाएगया—
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और 6
7 को इस प्रकयार दशया्ण्या ियाएगया—

इस जस्ज् ्में छया्यंाजक् ियागों की कुल संख्या 10 ह,ै 
और इसकया प्रत्ेक छया्यंाजक् ियाग जिननयात्मक इकयाई 17 को 
दशया्ण्या है। इसजलए 10 छया्यांजक् ियाग ज्मलकर जिनन  
10
7  को दशया्ण्े हैं, िैसया जक नी्चे दी गई पट््टी ्में दखेया िया 

सक्या ह।ै

   

   अ्: 4
7 + 6

7 = 10
7  

                                     = 1 + 3
7 

                                     = 1 3
7

   

 संख्या रेखया कया प्र्ोग कर 4
7 + 6

7 को िोजड़ए। क्या आपको स्मयान उत्तर ज्मलया?

भवभिन् िर यना भिन्नात्मक इकनाई वनाले भिन्ों कना योग
उदनािरर— 1

4 और 1
3 कया ्ोग ज्या् कीजिए।

जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों वयाले जिननों को िोड़ने के जलए, पहले जिनन को स्मयान हर ्या स्मयान 
जिननयात्मक इकयाई वयाली ्ुल् जिननों ्में बदलेंगे। ्हयँा स्मयान हर 3 × 4 = 12 बनयाए िया सक्े हैं 
अ्या्ण्् ह्म जिननयात्मक इकयाई 1

12  वयाली ्ुल् जिनन ज्या् कर सक्े हैं।

 स्मयान जिननयात्मक इकयाई 
वयाले जिननों को िोड़्े स्म्, 
प्रत्ेक जिनन से जिननयात्मक 
इकयाइ्ों की संख्या िोड़ेंगे।
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आइए, प्रत्ेक दी गई जिनन के जलए ्ुल् जिनन जलजख ए।

1
4  = 1 × 3

4 × 3  = 3
12 , 1

3  = 1 × 4
3 × 4  = 4

12

अब 3
12   और  4

12  की जिननयात्मक इकयाई स्मयान ह,ै िो जक 1
12  ह।ै

अ्: 1
4  + 1

3  = 3
12  + 4

12  = 7
12

्ोग की ्ह जवजध िो जक्नी िी जिननों को िोड़ने के जलए कया्म कर्ी है, सया्मयान््ः पहली 
बयार ब्रह्मगुप्् द्यारया वष्ण 628 ईसवी ्में ब्याई गई ्ी। ह्म जिननों के जवकयास के इज्हयास कया वण्णन 
अध्या् ्में आगे जवस्यार से करेंगे। अिी केवल जिननों के ्ोग के जलए ब्रह्मगुप्् की जवजध के ्चरणों 
को स्मझ्े हैं।

भिन्ों के योग के भलए ब्रह्मगुपत भवभि

1.  ् ुल् जिननों को ज्या् कीजिए ्याजक सिी जिननों की जिननयात्मक इकयाई स्मयान हों। ्ह हरों कया 
एक उि्जनष्ि गुणि ज्या् करके जक्या िया सक्या ह ै(उदयाहरणया ््ण, हरों कया गुणनिल ्या हरों कया 
लघु् ्म सयाव्णगुणि) 

2.  स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली इन ्ुल् जिननों को िोजड़ए। ्ह अंशों को िोड़ कर और हर को 
स्मयान रखकर जक्या िया सक्या ह।ै 

3. ्जद आवश्क्या हो ्ो प्रयाप्् पररणया्म को न्ून््म पदों ्में जलजखए।

आइए, ब्रह्मगुप्् जवजध कया एक और उदयाहरण ले्े हैं।

उदनािरर— 23 और 15 कया ्ोग ज्या् कीजिए।

जदए गए जिननों के हर 3 और 5 हैं। 3 और 5 कया लघु् ्म सया्मयान् गुणि 15 ह।ै अब ह्म देख्े हैं,

2
3 = 2 × 5

3 × 5  = 10
15 , 1

5 = 1 × 3
5 × 3  = 3

15

इसजलए, 2
3  + 1

5  = 10
15  + 3

15  = 13
15
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उदनािरर— 1
6  और 1

3  कया ्ोग ज्या् कीजिए।

6 और 3 कया लघु् ्म सया्मयान् गुणि 6 ह।ै

1
6  केवल 1

6  ही रहगेया।

1
3  = 1 × 2

3 × 2  = 2
6  

इसजलए, 1
6  + 1

3  = 1
6  + 2

6  = 3
6

अब ्जद आवश्क हो ्ो जिनन 3
6  को पुनः न्ून््म पदों ्में व्क् कर सक्े हैं, ्ह अंश और 

हर दोनों को 3 (3 और 6 कया सबसे बड़या सया्मयान् गुणनखंर) से जवियाजि् करके जक्या िया  
सक्या ह।ै

3
6  = 3 ÷ 3

6 ÷ 3  = 1
2

अ्ः 1
6  + 1

3  = 1
2

  आइए, पता लगाएँ
1. ब्रह्मगुप्् जवजध कया प्र्ोग कर जन्नजलजख् जिननों कया ्ोग कीजिए।

a. 2
7 + 57 + 67  b. 3

4 + 13  c. 2
3 + 56 d. 2

3 + 27  e. 3
4 + 13 + 15 

f. 2
3 + 45  g. 4

5 + 23  h. 3
5 + 58  i. 9

2 + 54  j. 8
3 + 27  

k. 3
4 + 13 + 15  l. 2

3 + 45 + 37   m. 9
2 + 54 + 76

2. रही्म ने हरया पेंट बनयाने के जलए 23 लीटर पीले पेंट को 34 लीटर नीले पेंट के सया् ज्मलया्या। उसने 

कुल जक्ने लीटर हरया पेंट बनया्या?

3. एक ्मीटर पररजध के ्मेिपोश कया संपूण्ण बॉर्णर (जकनयारया) बनयाने के जलए गी्या ने 2
5 ्मीटर लेस 

खरीदी और श्मी्म ने 3
4 ्मीटर लेस खरीदी। उन दोनों के द्यारया खरीदी गई लेस की कुल लंबयाई 

ज्या् कीजिए। क्या खरीदी गई लेस संपणू्ण बॉर्णर (जकनयारया) को ढकने के जलए प्या्णप्् ह?ै
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स्मना् भिन्नात्मक इकनाई यना िर वनाले भिन्ों को घिना्ना
जिननों को घटया्े स्म् िी ब्रह्मगुप्् जवजध स्मयान रूप से लयागू हो्ी ह।ै

आइए, 67 से 47 को घटयाने की स्मस्या से शरुू करें, अ्या्ण्् 67 – 47 क्या ह?ै

इस स्मस्या को हल करने के जलए ह्म आ््याकयार पट््टी कया पुनः प्र्ोग कर सक्े हैं। ्हयँा, दोनों 
जिनन पहले बड़े जिनन को आ््याकयार पट््टी से प्रदजश्ण् कर्े हैं, िैसया जक दशया्ण्या ग्या ह—ै 

प्रत्ेक छया्यंाजक् ियाग 17  को प्रदजश्ण् कर्या ह।ै अब ह्में 4
7  घटयानया ह।ै ऐसया करने के जलए 4 छया्यंाजक् 

ियागों को हटया दे् े हैं।

अ्ः ह्मयारे पयास 2 छया्यंाजक् ियाग ब्चे हैं अ्या्ण्् 67 – 47 = 27

्ही अभ्यास संख्या रेखया के सया् करने कया प्र्यास कीजिए।

6
7

्हयँा ह्म इसे सीधे कर सक्े हैं, 
क्ोंजक दोनों जिननों की जिननयात्मक 

इकयाइ्यँा स्मयान हैं

जिननयात्मक ियाग जिसे 
हटया्या ियानया ह।ै
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  आइए, पता लगाएँ
1. 5

8 – 38   2. 7
9 – 59    3. 10

27  – 1
27

भवभिन् भिन्नात्मक इकनाइयों यना िरों वनाले भिन्ों को घिना्ना
उदनािरर—  34 – 23 कया ्मयान क्या ह?ै

िैसया जक ह्म पहले ही स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली जिननों कया घटयानया ियान्े हैं। आइए, जदए गए 
जिननों को स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली ्ुल् जिननों ्में बदल्े हैं।

3
4 = (3×3)

(4×3)  = 9
12

हयँा! ्ह करके ह्म दो जिननों को 
आसयानी से घटया सक्े हैं। 

सोज्चए! ह्मने अंश और हर दोनों को 3 
से गुणया करने के जलए क्ों ्चनुया?

पुनः ह्मने अंश और हर दोनों को 4 से 
गुणया करने के जलए क्ों ्चनुया?

और इसी प्रकयार
2
3  = (2×4)

(3×4)  = 8
12

अ्ः 34 – 23  = 9
12  – 8

12  = 1
12

ब्रह्मगुपत भवभि से दो भिन्ों को घिना्ना—

1. जदए गए जिननों को स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली ्ुल् जिननों ्में बदजलए अ्या्ण््, स्मयान हर ्में।

2.  स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली जिननों को घटयाइए। ्ह हर को स्मयान रखकर और अंशों को 
घटयाकर जक्या िया सक्या ह।ै 

3. प्रयाप्् पररणया्म को आवश्क्यानुसयार न्ून््म पदों ्में सरल बनयाइए।
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  आइए, पता लगाएँ
1. ब्रह्मगुप्् जवजध कया प्र्ोग कर जन्नजलजख् को घटयाइए—

a. 8
15  – 3

15   b. 2
5  – 4

15   c. 5
6 – 49  d. 2

3 – 12

2. संके्यानुसयार घटयाइए—

a. 13
4  से 10

3   b. 18
5  से 23

3    c. 29
7  से 45

7

3. जन्नजलजख् प्रशनों को हल कीजिए—

a. ि्या कया जवद्याल् उसके घर से 7
10  जक्मी दरू ह।ै वह प्रज्जदन जवद्याल् पहु्ँचने के जलए  

1
2 जक्मी ऑटो से िया्ी ह ैऔर शेष दरूी पैदल ्चलकर ्् कर्ी ह।ै वह सकूल पहु्ँचने के 

जलए प्रज्जदन जक्नया पैदल ्चल्ी ह?ै   

b. िीजवकया पयाक्ण  कया एक पूरया ्चककर लगयाने ्में 10
3  ज्मनट ले्ी ह ैऔर उसकी ज्मत् नज्म्या 

उसी कया ््ण को करने ्में 13
4  ज्मनट कया स्म् ले्ी ह।ै दोनों ्में से कौन क्म स्म् ्में परूया ्चककर 

लगया्ी ह ैऔर जक्नया क्म स्म् ले्ी ह?ै

7.9 एक चुिकी इभतिनास

क्या आप ियान्े हैं जक प्रया्चीन ियार् ्में जिनन को क्या कहया िया्या ्या? संसकृ् ्में िी इसे त्िन्न 
कहया िया्या है, जिसकया अ ््ण है टूटया हुआ। इसे िाग ्या अंश अ्या्ण्् ियाग ्या खंर (टुकड़या) िी कहया 
िया्या ्या। 

आि ह्म जिस प्रकयार से जिनन जलख्े हैं, उसकी उतपजत्त ियार् ्में हुई ् ी। प्रया्चीन ियार्ी् गजण्ी् 
गं्् िैसे जक बखशयाली पयंारु जलजप (लगिग 300 ईसवी) ्में िब वे 1

2 जलखनया ्चयाह्े ्े, ्ो वे इसे 12 
के रूप ्में जलख्े ्े िो जक वयास्व ्में आि ह्म जिस ्रह जलख्े हैं, उससे बहु् ज्मल्या-िुल्या ह।ै 
जिननों के सया् जलखने और कया्म करने की ्ह जवजध ियार् ्में अगली कई श्याजबद्ों ्क प्र्ोग 
हो्ी रही, जिन्में आ ््णिट्ट (499 ईसवी), ब्रह्मगुप्् (628 ईसवी), रिीधरया्चया ््ण (लगिग 750 ईसवी) 
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और ्महयावीरया्चया ््ण (लगिग 850 ईसवी) के सया् अन् लोग िी सज््मजल् हैं। ‘1
2’ और अन् जिननों 

्में अंश और हर के बी्च के रेखयाखंर को बयाद ्में ्मोरकको के गजण्ज् अल-हसर (12 वीं श्याबदी ्में) 
ने जलखया। अगली कुछ श्याजबद्ों ्में ्ह संके् पद्धज् ्ूरोप और पूरे जवशव ्में िैल गई।

जिनन कया उप्ोग प्रया्चीन ज्मस्र और बेबीलोजन्या सभ््या िैसी अन् संसकृज््ों ्में िी जक्या ग्या, 
जकं्ु वे ्मुख् रूप ्में जिननयात्मक इकयाइ्ों कया ही उप्ोग कर्े ्े, अ्या्ण्् अंश 1 वयाली जिननें। 
सया्मयान््ः जिननों को जिननयात्मक इकयाइ्ों के ्ोग के रूप ्में व्क् जक्या िया्या ्या, जिनहें अब ‘ज्मस्र 
जिनन’ कहया िया्या ह।ै संख्याओ ंको जिननयात्मक इकयाइ्ों के ्ोग के रूप ्में जलखनया, उदयाहरणया ््ण, 19

24  

= 1
2 + 1

6 + 1
8 एक कलया हो सक्ी ह ैऔर ्ह सुंदर पहजेल्ों की ओर ले िया्ी ह।ै ह्म आगे ऐसी 

ही एक पहलेी पर जव्चयार करेंगे। 

सया्मयान् जिनन (िहयँा आवश्क नहीं जक अंश 1 हो) को सव्णप्र््म ियार् ्में अंकगजण्ी् 
संजक्र्याओ,ं िैसे— ्ोग, घटयानया, गुणया और ्हयँा ्क जक जिननों के जवियािन के जन््मों के सया् 
पररज्च् जक्या ग्या ्या। शलु्-सूरि नया्मक प्रया्चीन ियार्ी् गं्् से प्या ्चल्या ह ैजक वैजदक कयाल ्में 
ही ियार्ी्ों ने जिननों के सया् संजक्र्याओ ंके जन््मों की खोि कर ली ्ी। जिननों के सया् कया्म करने 
की और उनकी गणनया करने के सया्मयान् जन््मों और कया ््णप्रणयाली को पहली बयार औप्चयाररक और 
आधजुनक रूप ्में ब्रह्मगुप्् द्यारया संजह्याबद्ध जक्या ग्या ्या।

ब्रह्मगपु्् की जवजध ही ह ैजिसकया प्र्ोग आि ह्म जिननों को हल करने एवं उनकी गणनया करने ्में 
कर्े हैं। उदयाहरणया ््ण, ब्रह्मगपु्् ने जन्नजलजख् ् रीके से जिननों को िोड़ने और घटयाने कया ् रीकया ब्या्या—

“प्रत्ेक जिनन के अंश और हर को अन् हरों से गुणया करने पर जिनन एक उि्जनष्ि हर ्में बदल 
िया्या ह।ै जिर ्ोग के संबंध ्में, अंश (उक् सरलीकरण से प्रयाप््) को िोड़या िया्या ह।ै घटयाने के संबंध 
्में, उनके अं्र को जल्या िया्या ह।ै” (ब्रह्मगुप््: ब्रद्मसिुट जसद्धयंा्, शलोक 12.2, 628 ईसवी)

जिननों से संबंजध् ियार्ी् अवधयारणयाएँ और जवजध्यँा अगली कुछ श्याजबद्ों ्में अरबों के ्मयाध््म 
से ् रूोप ्में पहु्ँची और 17वीं श्याबदी ् क ् रूोप ्में उसकया सया्मयान् उप्ोग होने लगया और जिर दजुन्या 
िर ्में िैल गइ�।
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 पिेली!
्जद कोई स्मयान जिननयात्मक इकयाइ्ों कया उप्ोग कर्या है, ्ो ्ोगिल 1 प्रयाप्् करने के जलए 
जिननयात्मक इकयाइ्ों को िोड़ नया आसयान ह।ै उदयाहरणया ््ण— 

1
2 + 12 = 1,  13 + 13 + 13 = 1,  14 + 14 + 14 + 14 = 1, आजद। 

क्या आप सिी जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों को िोड़कर 1 प्रयाप्् करने कया कोई ्रीकया सो्च 
सक्े हैं?

दो जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों को िोड़कर 1 प्रयाप्् करनया संिव नहीं ह।ै इसकया कयारण ्ह ह ै
जक 12 सबसे बड़ी जिननयात्मक इकयाई ह,ै एवं 12 + 12 = 1

जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा प्रयाप्् करने के जलए ह्में क्म से क्म एक 12 को जकसी छोटी जिननयात्मक 
इकयाई से बदलनया होगया, जकं्ु ्ब ्ोगिल 1 से क्म होगया! अ्: दो जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों 
कया ्ोग 1 प्रयाप्् करनया संिव नहीं ह।ै 

जिर िी ह्म 1 को ्ीन जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्ों के ्ोग के रूप ्में जलखने कया ्रीकया ढँूढ़ने 
कया प्र्तन कर सक्े हैं।

1.  क्या आप ्ीन जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा ढँूढ़ सक्े हैं, जिनकया ्ोगिल 
1 हो? 

  इस स्मस्या कया केवल एक हल ह ै(3 जिननयात्मक संख्याओ ंके क्र्म बदलने 
्क)! क्या आप इसे ढँूढ़ सक्े हैं? आगे बढ़ने से पहले इसे ढँूढ़ने कया 
प्र्तन करें।

्हयँा हल को प्रयाप्् करने कया क्र्मबद्ध ्रीकया जद्या ग्या ह।ै ह्म ियान्े हैं जक 1
3 + 1

3 + 1
3 = 1 

होगया। जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा प्रयाप्् करने के जलए ह्में क्म से क्म एक 13 को बढ़यानया होगया, एवं 
अन् 13 को उस बढ़् के सं्ुलन के जलए घटयानया होगया। 13 को अन् जिननयात्मक इकयाई ्क बढ़याने कया 
एक्मयात् ्रीकया ह,ै इसे 12 से बदलनया। अ्: 12 एक जिननयात्मक इकयाई अवश् होनया ्चयाजहए।

अब 12 + 14 + 14 = 1, अब अलग जिननयात्मक इकयाई प्रयाप्् करने के जलए ह्में एक 14 को बढ़यानया 
होगया एवं अन् 1

4 को उस बढ़् के सं्ुलन के जलए घटयानया होगया। अब 1
4 को 1

2 से अलग अन् 

प्रय्स 
करें
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जिननयात्मक इकयाई ् क बढ़याने कया एक्मयात् ् रीकया ह,ै इसे 13 से बदलनया ह।ै अ्: दो जिननयात्मक इकयाइ्यँा 
अवश् 12 और 13 होंगी! जिर ् ीसरी जिननयात्मक संख्या क्या होनी ्चयाजहए, जिससे जक ् ीनों जिननयात्मक 
इकयाइ्ों कया ्ोगिल 1 हो?

इससे सपष्ट हो्या ह ैजक क्ों उपरोक् स्मस्या कया केवल एक ही हल ह।ै

1
2 + 13 + 1

6  = 1

क्या होगया ्जद ह्म ्चयार जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा खोिें, जिनकया ्ोगिल 1 हो?

2. क्या आप ्चयार जवजिनन जिननयात्मक इकयाइ्यँा ढँूढ़ सक्े हैं, जिनकया ्ोगिल 1 हो?
 पररणया्म्: इस स्मस्या के छ: हल हैं! क्या आप उन्में से क्म से क्म एक ढँूढ़ 

सक्े हैं?
क्या आप सिी हल ढँूढ़ सक्े हैं? आप दो एवं ्ीन जिननयात्मक इकयाइ्ों की 

जस्ज् के स्मयान ्क्ण  कया प्र्ोग कर प्र्यास कर सक्े हैं ्या अपनी सव्ं की जवजध  िी 
ढँूढ़ सक्े हैं। िैसे ही आप एक हल ढँूढ़ ले्े हैं, इसके दृश्यात्मक ज्चत्ण के  
जलए ्ब एक वतृ्त को जहससों ्में बयँाटने कया प्र्तन करें, िैसया जक ऊपर ज्चत् ्में जक्या 
ग्या ह।ै

सारांश
 � स्मना् िनाग (भिससे) के रूप ्में भिन्— िब एक पणू्ण संख्या वयाली इकयाई को स्मयान ियागों ्में बयँाटया 

एवं सयाझया जक्या िया्या ह,ै ्ो एक भिन् प्रयाप्् हो्ी ह।ै 

 � भिन्नात्मक इकनाइयनँा— िब एक संपणू्ण ्मलू इकयाई को स्मयान ियागों ्में बयँाटया िया्या ह,ै ्ो प्रत्ेक िनाग 
भिन्नात्मक इकयाई कहलया्या ह।ै

प्रय्स 
करें
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 � भिन्ों को पढ़्ना— जकसी जिनन िैसे 56 ्में, 5 को अंश एवं 6 को िर कहया िया्या ह।ै इसे 5 बटया 6 पढ़या 

िया्या ह।ै

 � भ्मभरित भिन् ्में एक पणू्ण संख्यात्मक ियाग एवं एक जिननयात्मक ियाग हो्या ह।ै

 � सखंयना रेखना— जिननों को संख्या-रेखया पर प्रदजश््ण  जक्या िया सक्या ह।ै प्रत्ेक जिनन के जलए संख्या-
रेखया पर इससे संबंजध् एक जबंद ुहो्या ह।ै

 � तुलय भिन्— िब दो ्या अजधक जिनन स्मयान ियाग (जहससया) प्रदजश््ण  कर्ी हैं, ्ो उनहें तुलय भिन् 
कहया िया्या ह।ै

 � नयू्त्म पद— जिनन, जिसके अशं एवं हर ्में 1 के अज्ररक् कोई अन् उि्जनष्ि गणुनखण्र न हो, 
वह जिनन नयू्त्म पद ्में ्या सरलत्म रूप ्में कहलया्ी ह।ै

 � भिन्ों के योग (जोड्े) की ब्रह्मगुपत भवभि— जिननों को िोड़्े स्म् उनहें स्मयान जिननयात्मक इकयाई 
वयाली ्लु् जिननों ्में बदलें (अ्या्ण् ्स्मयान हर वयाली), और ्ब ्ोग प्रयाप्् करने के जलए प्रत्ेक जिनन 
्में जिननयात्मक इकयाइ्ों की संख्या को िोड़ें। ्ह हर को स्मयान रख्े हुए अशंों को िोड़कर प्रयाप्् जक्या 
िया्या ह।ै

 � भिन्ों को घिना्े की ब्रह्मगुपत भवभि— जिननों को घटया्े स्म् उनहें स्मयान जिननयात्मक इकयाई वयाली 
्लु् जिननों ्में बदलें (अ्या्ण् ्स्मयान हर वयाली), और ्ब घटयाने के जलए प्रत्ेक जिनन ्में जिननयात्मक 
इकयाइ्ों की संख्या को घटयाए।ँ ्ह हर को स्मयान रख्े हुए अशंों को घटयाकर प्रयाप्् जक्या िया्या ह।ै
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