
बच्चे वतृ्ताकतार बैठचे  हैं और संख्ता कता खचेल, खचेल रहचे हैं।
एक बच्ता ‘1’ बोलकर खचेल शरुू करतता ह।ै दसूरता खखलताड़ी ‘2’ बोलतता ह ै

और ्ह क्रम आगचे बढ़तता रहतता ह,ै लचेखकन जब 3, 6, 9... (3 कचे  गुणज) की बतारी 
आएगी तो खखलताड़ी संख्ता बोलनचे कचे  स्तान पर ‘इडली’ कहचेगता। इसकचे  सता्  ही 
जब 5, 10, 15... (5 कचे  गुणज) की बतारी आएगी तो खखलताड़ी संख्ता बोलनचे की 
जगह ‘वड़ता’ कहचेगता। जब संख्ता 3 और 5 दोनों कता गुणज हो तो खखलताड़ी 
‘इडली-वड़ता’ कहचेगता। ्खद कोई खखलताड़ी गलती करतता ह ैतो उसचे खचेल सचे बताहर 
कर खद्ता जताएगता।

खचेल तब तक, कई ्रणों में ्लतता रहचेगता, जब तक खक कचे वल एक खखलताड़ी 
शचेष ब् जताए।

खकन संख्ताओ ंकचे  बदलचे खखलताड़ी ‘इडली’ कहचेगता? च्े संख्ताएँ 3, 6, 9, 12, 
15, 18... और आगचे इसी क्रम में होंगी। 

खकन संख्ताओ ंकचे  खलए खखलताड़ी ‘वड़ता’ कहचेगता? च्े संख्ताएँ 5, 10, 15, 20 
.... और आगचे इसी क्रम में होंगी। 

वह कौन-सी पहली संख्ता होगी खजसकचे  खलए खखलताड़ी ‘इडली-वड़ता’ बोलचेगता? 
्ह संख्ता 15 ह,ै जो 3 और 5 दोनों कता गुणज ह।ै ऐसी और संख्ताएँ ज्तात कीखजए 
जो 3 और 5 की गुणज हैं। च्े संख्ताएँ _________ कहलताती हैं।

इडली-वड़ा खेल

अभाज्य समय 5

5.1 साव्व गुणज और साव्व गुणनखंड
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  आइए, पता लगाएँ
1. खकस संख्ता पर दसवीं बतार ‘इडली-वड़ता’ कहता जताएगता?

2. ्खद खचेल 1 सचे 90 तक की संख्ताओ ंकचे  खलए खचेलता जता रहता हो तो ज्तात कीखजए—

a. बच्ता खकतनी बतार ‘इडली’ कहचेगता (इसमें ‘इडली-वड़ता’ कही जतानचे वताली बतारी भी 
सख्मखलत होगी)?

b. बच्ता खकतनी बतार ‘वड़ता’ कहचेगता (इसमें ‘इडली-वड़ता’ कही जतानचे वताली बतारी भी 
सख्मखलत होगी)? 

c. बच्ता खकतनी बतार ‘इडली-वड़ता’ कहचेगता?

3. क्ता होगता ्खद खचेल 900 तक खचेलता जताएगता? इसकचे  
आधतार पर आपकचे  उत्र में क्ता पररवत्तन होंगचे?

4. क्ता ्ह आकृखत ‘इडली-वड़ता’ खचेल सचे खकसी रूप 
में संबंखधत हैं?

संकेत—  कलपनता कीखजए खक आप ्ह खचेल 30 तक खचेलतचे 
हैं। अगर आप 60 तक खचेल खचेलतचे हैं, तो ऐसी ही 
आकृखत बनताइए।

 आइए, अब ‘इडली-वड़ता’ खचेल कुछ अलग संख्ता ्ुगमों कचे  सता् खचेलें— 
a. 2 और 5
b. 3 और 7
c. 4 और 6
हम ‘इडली’ छोटी संख्ता कचे  गणुज कचे  खलए, ‘वड़ता’ बड़ी संख्ता कचे  गणुज कचे  खलए और ‘इडली-वड़ता’ 

सताव्त गुणज कचे  खलए कहेंगचे। ्खद खचेल संख्ता 60 तक खचेलता जता रहता हो तो आकृखत 5.1 कचे  समतान 
आकृखत बनताइए।

कल हमनचे इस खचेल को 2 संख्ताओ ंकचे  
सता् खचेलता। हमनचे ्ह खचेल ‘इडली’ ्ता 

‘इडली-वडता’ कहकर समताप्त खक्ता। खकसी नचे 
भी कचे वल ‘वडता’ नहीं कहता।

एक संख्ता 4 ्ी।

च्े संख्ताएँ क्ता हो 
सकती हैं?

आकृतत 5.1

3 कचे  गुणज 5 कचे  गुणज

21

21
30

15

10

20

5

25
12

18

27

9

3

3 और 5 कचे  सताव्त गुणनखंड
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 खन्नखल खखत संख्ता में सचे कौन-सी अन् संख्ता हो सकती ह—ै
 2, 3, 5, 8, 10?

जैकपाॅट के ललए छलाँग

ज्पी और ग्र्पी एक खचेल खचेलतचे हैं।

• ग्र्पी नचे खकसी संख्ता पर एक खजतानता रखता। उदताहरण कचे  खलए, उसनचे इसचे 24 पर रखता।

• ज्पी नचे एक छलतँाग कचे  आकतार कता ््न खक्ता। ्खद उसनचे 4 कता ््न खक्ता, तो 0 सचे शरुू 
करतचे हुए उसचे 4 कचे  गणुज पर छलतँाग लगतानी होगी। 

• ज्पी को खजतानता खमल जताएगता, ्खद वह उस संख्ता पर पहुँ्  जताए जहतँा ग्र्पी नचे खजतानता 
रखता ह।ै

कौन-सता छलतँाग कता आकतार ज्पी को ‘24’ पर पहुँ् ताएगता?
 ् खद वह 4 कता ््न करतता ह ैतो ज्पी पहुँ् तता ह—ै 4 → 8 → 12 → 16 → 20 → 24 → 

28 → ... पर अन् सफल छलतँाग कचे  आकतार— 2, 3, 6, 8 और 12 होंगचे।

2423222120191817161514131211109876543210

आप छलतँाग कता आकतार 1 और 24 कचे  खवष् में क्ता कहेंगचे? हतँा, वचे भी 24 पर पहुँ् ेंगचे।
संख्ताएँ 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24 सभी 24 को पूण्तत्ता खवभताखजत करती हैं। ऐसी संख्ताओ ं

को ्ताद कीखजए खजनहें 24 कचे  गुणनखंड ्ता भाजक कहता जतातता ह।ै
ग्र्पी नचे खचेल कचे  सतर को ्ोड़ता कखठन खक्ता। उसनचे दो अलग-अलग संख्ताओ ंपर दो खजतानचे 

रखचे। ज्पी को एक छलतँाग कचे  आकतार कता ््न करनता ह ैऔर इसी पर खटकचे  ्ता खस्र रहनता ह।ै ज्पी 
को खजतानता तभी खमलचेगता, जब वह ््खनत छलतँाग कचे  आकतार सचे दोनों संख्ताओ ंपर पहुँ् चेगता। पहलचे 
की तरह ज्पी 0 सचे प्तारंभ करतता ह।ै

ग्र्पी नचे खजतानचे को 14 और 36 पर रखता। ज्पी छलतँाग कता अताकतार 7 ्नुतता ह।ै
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क्ता ज्पी दोनों खजतानों पर पहुँ् चेगता? 0 सचे शरुू करतचे हुए वह 7 → 14 → 21 → 28 → 
35→ 42... पर पहुँ् चेगता। हम दचेखतचे हैं खक वह 14 पर तो पहुँ् तता ह,ै लचेखकन 36 पर नहीं पहुँ् तता। 
अत: उसचे खजतानता नहीं खमलतता। उसचे कौन-सचे छलतँाग कचे  आकतार कता ््न करनता ्ताखहए ्ता?

14 कचे  गुणनखंड हैं—  1, 2, 7, 14 तो, इन छलतँाग कचे  आकतार सचे वह 14 पर अवश् पहुँ् चेगता। 
36 कचे  गुणनखंड हैं— 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36,  इन छलतँाग कचे  आकर सचे वह 36 पर 

अवश् पहुँ् चेगता।
अत: 1 ्ता 2 कचे  छलतँाग कचे  आकतार सचे वह 14 और 36 दोनों पर अवश् पहुँ् चेगता। ्हतँा ध्तान 

दीखजए खक संख्ता 1 और 2, संख्ताओ ं14 और 36 कचे  सताव्त (उभ्खनष्ठ) गुणनखंड हैं।
वचे संभव छलतँाग कचे  आकतार खजनसचे दोनों खजतानों तक पहुँ् ता जता सकचे , उन दोनों संख्ताओ ंकचे  

उभयलनष्ठ गुणनखंड हैं खजन पर खजतानता रखता हुआ ह।ै
  कौन-सता छलतँाग कता आकतार 15 और 30 दोनों तक पहुँ्  सकतता ह?ै ्हतँा बहुत सतारचे  छलतँाग कचे  

आकतार संभव हैं। उन सभी को ढँूढ़नचे कता प््तास कीखजए।
 नी्चे दी गई तताखलकता कता अवलोकन कीखजए। इस तताखलकता सचे आपनचे क्ता समझता?

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

तताखलकता में—
1. क्ता छता्तंाखकत बॉकस संख्ताओ ंकचे  मध् कुछ समतानतता ह?ै

2. क्ता वतृ् में अंखकत संख्ताओ ंकचे  बी् कुछ समतानतता ह?ै

3. एचेसी कौन-सी संख्ताएँ हैं, जो छता्तंाखकत बॉकस और वतृ्, दोनों में हैं। इन संख्ताओ ं
को क्ता कहतचे हैं?

  आइए, पता लगाएँ
1. 310 और 410 कचे  बी् आनचे वतालचे 40 कचे  सभी गुणज ज्तात कीखजए।

गणित 
चच च्ा
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2. मैं कौन हू?ँ

a. मैं 40 सचे कम एक संख्ता हू,ँ मचेरता एक गुणनखंड 7 ह।ै मचेरचे  अंकों कता जोड़ 8 ह।ै

b. मैं 100 सचे छोटी एक संख्ता हू।ँ मचेरचे  दो गुणनखंड 3 और 5 हैं। मचेरता एक अंक, दसूरचे  सचे 1 
अखधक ह।ै

3. एक संख्ता खजसकचे  सभी गुणनखंडों कता ्ोग उस संख्ता सचे दगुनता हो, संपूण्व संखया (Perfect 
Number) कहलताती है। संख्ता 28 एक संपूण्त संख्ता है। इसकचे  गुणनखंड 1, 2, 4, 7, 14 
और 28 है, इनकता ्ोग 56 है जो खक 28 कता दुगनता है। 1 सचे 10 तक कचे  बी् एक संपूण्त 
संख्ता ज्तात कीखजए। 

4. उभ्खनष्ठ गुणनखंड ज्तात कीखजए— 

a. 20 और 28    b. 35 और 50  

c. 4, 8 और 12    d. 5, 15 और 25

5. तीन ऐसी संख्ताएँ ज्तात कीखजए, जो 25 की गुणज हैं लचेखकन 50 की नहीं। 

6. अंश ुऔर उसकचे  खमत्र दो संख्ताएँ लचेकर ‘इडली-वड़ता’ खचेल, खचेल रहचे हैं। दोनों संख्ताएँ 10 सचे 
छोटी हैं। पहली बतार ्खद कोई ‘इडली-वड़ता’ कहतता ह,ै तो वह संख्ता 50 कचे  पश्तात् आती ह।ै 
वचे दोनों संख्ताएँ क्ता होंगी, खजनहें ‘इडली’ और ‘वड़ता’ कहता ग्ता ह।ै 

7. खजतानचे की खोज खचेल में ग्र्पी नचे खजतानचे को 28 और 70 पर रखता ह।ै दोनों संख्ताओ ंपर पहुँ् नचे 
कचे  खलए छलतँाग कता आकतार क्ता होनता ्ताखहए।

8. नी्चे खदए गए ख्त्र सचे गुणता नचे उभ्खनष्ठ गुणज को छोड़कर सभी संख्ताओ ंको खमटता 
खद्ता ह।ै पतता लगताइए खक वचे संख्ताएँ कौन-सी हो सकती हैं? और उन लुप्त संख्ताओ ं
को खताली स्तान में खलखखए।

 

____ कचे  गुणज

सताव्त गुणज

72
48

24

____ कचे  गुणज

9. एक सबसचे छोटी संख्ता ज्तात कीखजए जो 7 को छोड़कर 1 सचे 10 तक की सभी संख्ताओ ं
कता गुणज हो।

10.  एक सबसचे छोटी संख्ता ज्तात कीखजए जो 1 सचे 10 तक की सभी संख्ताओ ंकता गुणज हो।

गणित 
चच च्ा

प्रयास 
करें
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5.2 अभाजय संखयाएँ

गुणता और अंश ुअपनचे फताम्त में उगनचे वतालचे अंजीरों को बतँाधकर पैक करनता ्ताहतचे हैं। गुणता प्त च्ेक बॉकस 
में 12 अंजीर रखनता ्ताहतता ह ैऔर अंश ुप्त च्ेक बॉकस में 7 अंजीर रखनता ्ताहतता ह।ै
ऐसी खकतनी व्वस्ताएँ संभव हैं?

ऐसचे खवखभनन तरीकचे  सोख्ए और ज्तात कीखजए, खजनमें—
1. गुणता 12 अंजीर आ्तताकतार रूप में व्वखस्त कर सकतता ह।ै
2. अंश ु7 अंजीरों को आ्तताकतार रूप में व्वखस्त कर सकतता ह।ै गुणता नचे व्वस्ताओ ंकी एक 

सू्ी बनताई ह।ै
प्त च्ेक व्वस्ता में पंखकत्ों और सतंभों (कॉलम) 

की संख्ताओ ंको दचेखखए। च्े 12 सचे खकस प्कतार सचे 
संबंखधत हैं?

उदताहरण कचे  खलए, दसूरी व्वस्ता में 12 अंजीरों 
को दो सतंभों, खजनमें प्त च्ेक में 6 अंजीरों को व्वखस्त 
खक्ता ग्ता ह।ै ्ता 12 = 2 × 6

अंश ुकचे वल एक व्वस्ता बनता सकतता ह—ै 7 × 1 
्ता 1 × 7। ् हतँा अन् कोई आ्तताकतार व्वस्ता संभव 
नहीं ह।ै

गणुता की प्त च्ेक व्वस्ता में पंखकत्ों की संख्ता को 
सतंभों की संख्ताओ ंसचे गणुन कर 12 प्ताप्त होतता ह।ै 
अतः पंखकत ्ता सतंभों की संख्ता, 12 कचे  गणुनखंड हैं।

्ह दृख ष्टगत होतता ह ैखक संख्ता 12 को हम एक सचे अखधक आ्तताकतार रूप में व्वखस्त कर 
सकतचे हैं, क्ोंखक 12 कचे  दो सचे अखधक गुणनखंड हैं। संख्ता 7 कचे वल एक ही तरह सचे व्वखस्त हो 
सकती ह ैक्ोंखक इसकचे  कचे वल दो गुणनखंड हैं— 1 और 7।

ऐसी संख्ताएँ खजनकचे  कचे वल दो गुणनखंड होतचे हैं, अभाजय संखयाए ँ(Prime numbers) या 
अभाजय (Primes) कहलताती हैं। कुछ प्तारंखभक अभताज् संख्ताएँ हैं— 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 
19 । ध्तान दीखजए, खकसी भी अभताज् संख्ता कचे  गुणनखंड 1 और वह संख्ता सव्ं होती ह।ै

ऐसी संख्ताए ँखजनकचे  दो सचे अखधक गणुज होतचे हैं? उनहें भाजय सखंयाए ँ(Composite numbers) 
कहतचे हैं। पहली कुछ भताज् संख्ताए ँहैं— 4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20 ।
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संख्ता 1 कचे  खवष् में क्ता कहेंगचे, खजसकता कचे वल 1 गुणनखंड ह?ै 1 न ही अभताज् संख्ता ह ैन ही 
भताज् संख्ता ह।ै

 21 सचे 30 कचे  बी् खकतनी अभताज् संख्ताएँ हैं? 21 सचे 30 कचे  बी् खकतनी भताज् संख्ताएँ हैं?

कया हम 1 से 100 के बीच की सभी अभाजय संखयाओ ंकी सूची बना सकते हैं?

अभताज् संख्ताएँ ज्तात करनचे कचे  खलए एक रो्क तरीकता खद्ता ग्ता ह।ै नी्चे खदए गए ्रणों कता प््ोग 
करतचे हुए दचेखखए खक क्ता पररणताम खनकलतता ह?ै
चरण 1— 1 को कताट दीखजए क्ोंखक ्ह न तो अभताज् संख्ता ह ैऔर न ही भताज् ह।ै
चरण 2— 2 पर गोल घचेरता बनताइए और 2 
कचे  अन् सभी गुणजों, जैसचे— 4, 6, 8.... 
इत्ताखद को कताट दीखजए।
चरण 3— आप दचेखेंगचे खक अगली खबनता कटी 
संख्ता 3 ह।ै 3 पर गोल घचेरता बनता दीखजए। 3 
कचे  अन् सभी गुणजों, जैसचे— 6, 9, 12.... 
इत्ताखद को कताट दीखजए।
चरण 4— अगली खबनता कटी संख्ता 5 ह।ै 
5 पर घचेरता बनताइए। इसको छोड़ कर 5 कचे  अन् 
सभी गणुजों 10, 15, 20.... इत्ताखद को कताट 
दीखजए।
चरण 5— इस प्खक्र्ता को तब तक जतारी रखखए जब तक उपरोकत सू्ी की सभी संख्ताओ ंपर ्ता 
तो घचेरता न लग जताए ्ता उनहें कताट न खद्ता जताए।

घचेरता लगी हुई सभी संख्ताएँ, अभताज् संख्ताएँ हैं। 1 कचे  
अखतररकत सभी कताटी गई संख्ताएँ भताज् संख्ताएँ हैं। ्ह 
खवखध इरताटोस्चेनीस की छलनी (Sieve of Eratosthenes) 
कहलताती ह।ै

इस खवखध को 100 सचे बड़ी संख्ताओ ंकचे  खलए भी प््ोग 
खक्ता जता सकतता ह।ै इरताटोस्चेनीस 2200 वष्त पूव्त एक ग्रीक 
गखणतज् ्चे, खजनहोंनचे अभताज् संख्ताओ ंको सू्ीबद्ध करनचे 
की ्ह खवखध खवकखसत की ्ी।

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

21 22 23 24 25 26 27 28 29 30

31 32 33 34 35 36 37 38 39 40

41 42 43 44 45 46 47 48 49 50

51 52 53 54 55 56 57 58 59 60

61 62 63 64 65 66 67 68 69 70

71 72 73 74 75 76 77 78 79 80

81 82 83 84 85 86 87 88 89 90

91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

यह खनखश्त ही कोई जताद ूनहीं 
ह;ै इसकचे  करनचे कचे  पीछचे जरूर 

कोई कतारण ह।ै
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गुणता और अंश ुआश् ््त्खकत हैं खक इस सरल खवखध द्तारता अभताज् संख्ताएँ ज्तात की जता सकती 
हैं। सोख्ए खक ्ह खवखध खकस प्कतार कता ््त करती ह।ै खदए गए ्रणों को पुन: पखढ़ए और दचेखखए खक 
प्त च्ेक ्रण कचे  पश्तात् क्ता-क्ता होतता ह?ै

  आइए, पता लगाएँ
1. हम दचेखतचे हैं खक 2 एक अभताज् संख्ता ह ैऔर ् ह सम संख्ता भी ह।ै क्ता कोई अन् सम अभताज् 

संख्ता ह?ै

2. 100 तक की अभताज् संख्ताओ ंकी सू् ी दचेखखए। दो क्रमतागत अभताज् संख्ताओ ंमें न्ूनतम 
एवं अखधकतम अंतर क्ता ह?ै

3. क्ता प्त च्ेक पंखकत में एक समतान संख्ता में अभताज् संख्ताएँ ्ीं? खकन दहताइ्ों में न्नूतम अभताज् 
संख्ताएँ हैं? ्ह भी बतताइए खक खपछलचे पषृ्ठ पर दी गई सतारणी में खकनमें अखधकतम अभताज् 
संख्ताएँ हैं? 

युगों-युगों से अभाजय संखयाए ँ
अभताज् संख्ताए,ँ सभी पणू्त संख्ताओ ंकचे  खनमता्तण खडं (Building Blocks) हैं। ग्रीक सभ्तता (2000 वषषों सचे 
भी पहलचे) सचे शरुू करतचे हुए, आज तक गखणतज् उनकचे  रहस्ों को सलुझतानचे कचे  खलए संघष्त कर रहचे हैं। 

सोच के ललए खुराक— क्ता कोई सबसचे बड़ी अभताज् संख्ता होती ह?ै ्ता अभताज् संख्ताओ ंकी सू् ी 
खबनता खकसी अतं कचे  बढ़ती रहचेगी? ्खुकलड (Euclid) नताम कचे  गखणतज् नचे इसकता उत्र खद्ता, आप भी आगचे की 
कक्ता में ्ह जतान पताएगँचे।

मनोरंजक तथय— खकसी कचे  द्तारता खलखी गई सबसचे बड़ी अभताज् संख्ता इतनी बड़ी ह ैखक वह 6500 पषृ्ठों 
पर खलखी गई ह।ै अतः हम उसचे कचे वल एक क्प््टूर पर ही खलख सकतचे हैं।

4. इनमें सचे कौन-सी संख्ताएँ अभताज् हैं— 23, 51, 37, 26?

5. अभताज् संख्ताओ ंकचे  तीन ्ुगम खलखखए, जो 20 सचे कम हों और उनकता ्ोग 5 कता गुणज हो।

6. संख्ता 13 और 31 अभताज् संख्ताएँ हैं। इन दोनों संख्ताओ ंमें अंक 1 और 3 समतान हैं। 100 
तक की संख्ताओ ंमें सचे ऐसचे अन् सभी अभताज् संख्ताओ ंकचे  ्ुगम ज्तात कीखजए।

7. 1 सचे 100 कचे  बी् 7 क्रमतागत भताज् संख्ताएँ खलखखए।

8. अभताज् संख्ताओ ंकचे  ् गुम खजनकता अतंर 2 हो जडुवतँा अभाजय युगम (Twin Primes) कहलताती 
हैं। उदताहरण कचे  खलए, 3 और 5 जुड़वतँा अभताज् ्ुगम हैं, इसी प्कतार 17 और 19 हैं। 1 सचे 100 
कचे  बी् अन् जुड़वतँा अभताज् ्ुगम ज्तात कीखजए?
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9. प्त च्ेक क्न को सही ्ता गलत कचे  रूप में पह्ताखनए एवं सपष्ट कीखजए—

a. ऐसी कोई अभताज् संख्ता नहीं ह ैखजसकता इकताई कता अंक 4 हो। 
b. अभताज् संख्ताओ ंकता गुणनफल भी अभताज् हो सकतता ह।ै
c. अभताज् संख्ताओ ंकचे  कोई गुणनखंड नहीं होतचे हैं।
d. सभी सम संख्ताएँ भताज् संख्ताएँ होती हैं।
e. संख्ताएँ 2 त्ता 3 अभताज् हैं। अन् प्त च्ेक अभताज् संख्ता कचे  खलए अगली संख्ता भताज् ह।ै

10. खन्नखलखखत में सचे कौन-सी संख्ता को तीन अलग-अलग अभताज् संख्ताओ ंकचे  गुणनफल कचे  
रूप में व्कत कर सकतचे हैं?

  45, 60, 91, 105, 330.

11.  अंक 2, 4 और 5 कता एक बतार प््ोग करकचे  आप तीन अंकों की खकतनी अभताज् संख्ताएँ बनता 
सकतचे हैं?

12.  ध्तान दीखजए खक 3 एक अभताज् संख्ता ह ैऔर 2 × 3 + 1 = 7 भी एक अभताज् संख्ता ह।ै क्ता 
और भी ऐसी अभताज् संख्ताएँ हैं, खजनहें 2 सचे गुणन करकचे  एक जोड़ नचे पर अन् अभताज् संख्ता 
प्ताप्त होती ह?ै ऐसचे कम सचे कम पतँा् उदताहरण ज्तात कीखजए।

5.3 खजानों को सरुलषित रखने के ललए सह-अभाजय सखंयाए ँ
(Co-prime numbers)

कौन-से जोड़े सुरलषित हैं?

खजतानता ढँूढ़नचे वतालचे खचेल को पनु: दचेखतचे हैं। इस बतार, खजतानचे दो संख्ताओ ंपर रखचे हैं। ज्पी को खजतानता 
कचे वल तभी खमलचेगता जब वह दोनों संख्ताओ ंपर समतान छलतँाग आकतार कचे  द्तारता पहुँ् चेगता। ्हतँा एक न्ता 
खन्म भी ह—ै 1 कताचे छलतँाग आकतार लचेनचे की अनुमखत नहीं ह।ै

 ग्र्पी खजतानचे को कहतँा रखचे खक ज्पी दोनों संख्ताओ ंतक न पहुँ्  सकचे ।
क्ता खजतानों को 12 और 26 पर रखनचे सचे कताम हो जताएगता? नहीं! छलतँाग कता आकतार 2 लचेनचे पर 

ज्पी 12 और 26 दोनों तक पहुँ्  सकतता ह।ै
4 और 9 कचे  बतारचे  में आप क्ता कहेंगचे? 1 छलतँाग आकतार कता प््ोग खकए खबनता ज्पी दोनों ्ुगमों 

तक नहीं पहुँ्  सकतता। अत: ग्र्पी जतानतता ह ैखक ्ुगम 4 और 9 उसकचे  खलए सुरखक्त ह।ै
जतँाख्ए क्ता च्े ्ुगम सुरखक्त हैं—
a. 15 और 39  b. 4 और 15 
c. 18 और 29  d. 20 और 55
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सुरखक्त ्ुगमों कचे  खवष् में क्ता खवशचेष है? उनमें 1 कचे  अखतररकत कोई उभ्खनष्ठ गुणन खंड नहीं 
है। दो संख्ताएँ खजनमें 1 कचे  अखतररकत कोई सताव्तगुणनखंड नहीं होतता, सह-अभाजय संखयाए ँ
कहलताती हैं।
उदाहरण— ्ूँखक 15 और 39 में 3 एक सताव्त गुणनखंड ह,ै अत: च्े सह-अभताज् नहीं ह।ै लचेखकन 4 
और 9 सह-अभताज् हैं।

 खन्नखलखखत में सचे कौन-सता संख्ता ्ुगम सह-अभताज् ह?ै
 a. 18 और 35 b. 15 और 37 c. 30 और 415  

 d. 17 और 69 e. 81 और 18.
 खभनन संख्ता ्ुगम लचेकर ‘इडली-वड़ता’ खचेल खचेलतचे हुए, अंश ुनचे एक रो्क बतात दचेखी!
 1. कभी-कभी, प््म सताव्त गुणज, दोनों संख्ताओ ंकचे  गुणनफल कचे  समतान ्ता।
 2. अन् खस्खत्ों में प््म सताव्त गुणज, दोनों संख्ताओ ंकचे  गुणनफल सचे छोटता ्ता।

 उपरोकत प्त च्ेक क्न कचे  खलए उदताहरण खोखजए। ्ह संख्ता ्ुगम कचे  सह-अभताज् होनचे सचे 
खकस प्कतार संबंखधत ह?ै

सह-अभाजय कला

 नी्चे दशता्तई गई धतागचे की कलता को दचेखखए। पहली आकृखत में 12 खूँखट्तँा हैं। धतागता हर 
्ौ्ी खूँटी सचे बंधता ह ै(हम कह सकतचे हैं खक धतागचे कता अंतर 4 ह)ै। दसूरी आकृखत में 13 खूँखट्तँा 
हैं और धतागचे कता अंतर 3 ह।ै अन् आकृखत्ों कचे  खवष् में आप क्ता सो्तचे हैं? इन आकृखत्ों 
को दचेखखए, अपनी जतानकतारी को कक्ता में सताझता कीखजए और ््ता्त कीखजए।
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कुछ आकृखत्ों में धतागता प्त च्ेक खूँटी सचे बँधता ह ैएवं कुछ में नहीं बँधता ह।ै क्ता ्ह दो संख्ताओ ं
(खखूट्ों की संख्ता और धतागचे कचे  अंतर) कचे  सह-अभताज् होनचे सचे संबं खधत ह?ै

गणित 
चच च्ा

गणित 
चच च्ा
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खन्नखलखखत कचे  खलए ऐसी ही आकृखत्तँा बनताइए—
a. 15 खूँटी, धतागचे कता अतंर 10 b. 10 खूँटी, धतागचे कता अंतर 7
b. 14 खूँटी, धतागचे कता अंतर 6 d. 8 खूँटी, धतागचे कता अंतर 7

5.4 अभाजय गुणनखंडन

दो संखयाओ ंकी सह-अभाजयता की जाँच करना

खशक्क— क्ता 56 और 63 सह-अभताज् हैं?
अंश ुऔर गुणता—  ् खद उनकता सताव्त गुणनखंड संख्ता 1 सचे अलग ह,ै तो वचे सह-अभताज् नहीं होंगी। 

आइए, जतँा् करतचे हैं।
अंश—ु  मैं खलख सकतता हू ँखक 56=14×4 और 63=21×3। इस प्कतार 14 और 4 संख्ता 

56 कचे  गुणनखंड हैं। इसी प्कतार, 21 और 3 संख्ता 63 कचे  गुणनखंड हैं। अतः इनकचे  
कोई उभ्खनष्ठ गुणनखंड नहीं हैं, और च्े संख्ताएँ सह-अभताज् हैं।

गुणता—  रुको, मैं 56=7×8 और 63=9×7 भी खलख सकतता हू।ँ हम दचेख सकतचे हैं खक 7 
दोनों संख्ताओ ंकता गुणनखंड ह।ै अतः च्े दोनों संख्ताएँ सह-अभताज् नहीं हैं। 

सपष्ट रूप सचे गुणता सही ह ैक्ोंखक 7 एक सताव्त गुणनखंड ह।ै 

 लचेखकन अंश ुनचे गलती कहतँा की?

56 = 14 × 4 हमें बततातता ह ैखक 14 और 4 दोनों 56 कचे  गुणनखंड हैं, लचेखकन इससचे 56 कचे  सभी 
गुणनखंडों कता पतता नहीं ्लतता। क्ता 63 कचे  गुणनखंड कचे  खलए भी ऐसता ही ह?ै

एक अन् उदताहरण 80 और 63 कता लचेतचे हैं। दोनों संख्ताओ ंकता गुणनखंड खनकतालनचे कचे  अनचेक 
तरीकचे  हैं।

80 = 40 × 2 = 20 × 4 = 10 × 8 = 16 × 5 = ??? 
63 = 9 × 7 = 3 × 21 = ???
हमनचे ??? खलखता ह ैक्ोंखक इन संख्ताओ ंकचे  गुणनखंड करनचे कचे  और भी तरीकचे  हैं। लचेखकन ्खद 

हम उनमें सचे कोई एक गुणन खंड लें, उदताहरण कचे  खलए, 80 = 16 × 5 और 63 = 9 × 7 तो इनमें 
कोई सताव्त गुणनखंड नहीं हैं। क्ता हम ्हतँा ्ह खनष्कष्त खनकताल सकतचे हैं खक 80 और 63 सह-अभताज् 
हैं। ् ूँखक ऊपर अंश ुकी गलती दशता्तती ह ैअत: हम ् ह खनष्कष्त नहीं खनकताल सकतचे। क्ोंखक गणुनखंडन 
कचे  अन् तरीकचे  भी हैं।

इसकता अ््त ह ैखक दो संख्ताएँ सह-अभताज् हैं ् ता नहीं, इसकी जतँा् करनचे कचे  खलए हमें और अखधक 
व्वखस्त दृखष्टकोण की आवश्कतता ह।ै 

Chapter 5.indd   117 17/09/2024   16:17:59



गणित प्रकाश  ।  कक्ा 6

118

अभाजय गुणनखंडन

एक संख्ता 56 को उदताहरण कचे  रूप में लचेतचे हैं जो खक भताज् संख्ता ह,ै जैसता खक हमनचे दचेखता खक 56 = 
4 × 14 खलखता जता सकतता ह।ै अतः 4 और 14 दोनों 56 कचे  गुणनखंड हैं। अब इनमें सचे एक लचेतचे हैं 
मतान लीखजए, 14 ्ह भताज् संख्ता ह ैऔर हम इसचे 14 = 2 × 7 खलख सकतचे हैं। अत: 56 = 4 × 2 
× 7 ्हतँा 4 एक भताज् संख्ता ह ैऔर 4 = 2 × 2. अत: 56 = 2 × 2 × 2 × 7। गुणनखंड 2 और 
7 जो ्हतँा उललचेखखत हैं, अभताज् संख्ताएँ हैं। अत: हम इनहें और आगचे खवभताखजत नहीं कर सकतचे।

खनष्कष्त में, हमनचे 56 को अभताज् संख्ताओ ंकचे  गुणनफल कचे  रूप में खलखता है। ्ह 56 कता 
अभाजय गुणनखंडन (Prime Factorization) कहलतातता ह।ै एकक गुणनखंड, अभताज् गुणनखंड 
(Prime factors) कहलतातचे हैं। उदताहरण कचे  खलए, 2 और 7 संख्ता 56 कचे  अभताज् गुणनखंड हैं।

1 सचे बड़ी प्त च्ेक संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन होतता ह।ै ्हतँा अवधतारणता ह—ै भताज् संख्ता 
को गुणनखंडों कचे  रूप में तब तक खलखखए जब तक कचे वल अभताज् संख्ता न रह जताए।

संख्ता 1 कता कोई अभताज् गुणनखंडन नहीं है। ्ह खकसी भी अभताज् संख्ता सचे खवभताखजत 
नहीं होतता।

अभताज् संख्ता, जैसचे 7 कता अभताज् गणुनखंडन क्ता होगता? ् ह कचे वल 7 ह ै(हम इसचे और अखधक 
खवभताखजत नहीं कर सकतचे)।

आइए कुछ और उदताहरण दचेखें—
अलग-अलग तरीकों सचे खवभताखजत करतचे हुए हमनचे 63 को खलखता 3 × 3 × 7 और 3 × 7 × 3। 

क्ता च्े अलग-अलग हैं? वतासतव में नहीं! वही अभताज् संख्ताएँ 3 और 7 दोनों खस्खत्ों में खदखताई 
दचे रही हैं। दोनों खस्खत्ों में संख्ता 3, दो बतार और संख्ता 7, एक बतार खदखताई दचे रही ह।ै

आकृखत में, 36 कचे  अभताज् गुणनखंडन को ्तार खवखभनन तरीकों सचे खदखता्ता ग्ता ह।ै दचेखखए इन 
सभी ्तारों खस्खत्ों में दो बतार 2 और दो बतार 3 प्ताप्त हो रहता ह।ै उनहें पुन: गुणन करकचे  दचेखखए। हमें 
्तारों खस्खत्ों में 36 प्ताप्त होतता ह।ै

36

2×18 3×12 4×9 6×6

2×2×9 3×3×4 2×2×9 2×3×6

2×2×3×3 3×3×2×2 2×2×3×3 2×3×2×3

2×3×2×32×2×3×3
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्खद अभताज् गुणनखंडन कचे  क्रम को छोड़ खद्ता जताए, तो खकसी भी संख्ता कचे  खलए कचे वल एक 
अभताज् गुणनखंडन होतता ह।ै हम नी्चे बतता रहचे हैं खक क्रम महतवपूण्त नहीं ह।ै खफर भी जैसता खक हमनचे 
इन उदताहरणों में दचेखता खक हम पररणताम तक खवखभनन तरीकों सचे पहुँ्  सकतचे हैं।

कया क्रम महतवपूण्व है?

इस ख्त्र की मदद सचे क्ता आप समझता सकतचे हैं खक 30 = 2 × 3× 5 क्ों होतता ह,ै ्ताहचे आप 2, 3 
और 5 को खकसी भी तरह सचे गुणन करें?

जब हम संख्ताओ ंकता गुणन करतचे हैं, तो हम ्ह खकसी भी क्रम में कर सकतचे हैं। पररणताम एक 
समतान होगता। इसीखलए, जब दो बतार 2 और दो बतार 3 को खकसी भी क्रम में गुणन खक्ता जतातता ह ैतो 
हमें 36 प्ताप्त होतता ह।ै आगचे की कक्ता में, हम इसकता गुणन की क्रमलवलनमेयता और साहचय्वता 
कचे  नताम सचे अध््न करेंगचे।

अतः क्रम महतवपूण्त नहीं ह।ै सताधतारणत्ता अभताज् संख्ताओ ंको हम बढ़तचे क्रम में खलखतचे हैं। 
उदताहरण कचे  खलए, 225 = 3 × 3 × 5 × 5 और 30 = 2 × 3 × 5।

दो संखयाओ ंके गुणनफल का अभाजय गुणनखंडन

जब हम खकसी संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन ज्तात करतचे हैं, तो सबसचे पहलचे हम इसचे दो गुणनखंडों 
कचे  गणुन कचे  रूप में खलखतचे हैं। उदताहरण कचे  खलए, 72 = 12 × 6, इसकचे  पश्तात ्हम दोनों प्ताप्त गणुनखंडों 
वताली प्त च्ेक संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन ज्तात करतचे हैं। उपरोकत उदताहरण में 12 = 2 × 2 × 3 
और 6 = 2 × 3। क्ता अब, आप 72 कता अभताज् गुणनखंडन बतता सकतचे हैं?

वतासतखवक संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन प्ताप्त करनचे कचे  खलए दोनों कचे  गुणनखंडों को एक सता् 
खलखनता होगता।

72 = 2 × 2 × 3 × 2 × 3
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इसचे हम इस प्कतार भी खलख सकतचे हैं— 2 × 2 × 2 × 3 × 3। गुणन करकचे  जतँाख्ए खक हमें खफर 
सचे 72 प्ताप्त होतता ह।ै

अवलोकन कीखजए खक 72 कचे  गुणनखंडन में प्त च्ेक अभताज् गुणनखंड खकतनी बतार आ्ता। 
इसकी तुलनता इस तथ्् सचे कीखजए खक जब 12 और 6 कचे  गुणनखंडों को एक सता् खलखतचे हैं तो 

च्े संख्ताएँ खकतनी बतार आती हैं।

  आइए, पता लगाएँ
1. खन्नखलखखत संख्ताओ ंकता अभताज्-गुणनखंडन ज्तात कीखजए— 

  64, 105, 243, 320, 141, 1728, 729, 1024, 1331, 1000

2. खकसी संख्ता कचे  अभताज् गुणनखंडन में एक बतार 2, दो बतार 3 और एक बतार 11 हो, तो वह 
संख्ता क्ता होगी?

3. 30 सचे छोटी ऐसी तीन अभताज् संख्ताएँ बतताइए, खजनकता गुणनफल 1955 हो?

4. खबनता गुणता खकए खन्न संख्ताओ ंकता अभताज् गुणनखंडन ज्तात कीखजए—

a. 56 × 25 b. 108 × 75 c. 1000 × 81

5. वह छोटी सचे छोटी संख्ता क्ता होगी खजसकचे  अभताज् गुणनखणडन में

a. तीन अलग अभताज् संख्ताएँ हों।

b. ्तार अलग अभताज् संख्ताएँ हों।

अभताज् गुणनखंडन, संख्ताओ ंकचे  अध््न कचे  खलए एक मौखलक आवश्कतता ह।ै आइए, दो 
उप्ोगी खवखध्ों पर ््ता्त करें।

अभाजय गुणनखंडन द्ारा दो संखयाओ ंकी सह-अभाजयता की जाँच करना

आइए पुन: संख्ताएँ 56 और 63 लें। कैसचे जतँा्ें खक च्े सह-अभताज् हैं? आइए, हम दोनों कचे  अभताज् 
गुणनखंडन ज्तात करतचे हैं—

56 = 2 × 2 × 2 × 7 और 63 = 3 × 3 × 7 

हम दचेखतचे हैं खक संख्ता 7, 56 कता अभताज् गुणनखंड ह ैऔर 63 कता भी। अतः 56 और 63 
सह-अभताज् संख्ताएँ नहीं हैं।

80 और 63 कचे  बतारचे  में आप क्ता कहेंगचे? उनकचे  अभताज् गुणनखंड इस प्कतार हैं—
80 = 2 × 2 × 2 × 2 × 5 और 63 = 3 × 3 × 7
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इसमें कोई सताव्त अभताज् गुणनखंड नहीं ह।ै क्ता इस आधतार पर हम खनष्कष्त खनकताल सकतचे हैं खक 
वचे सह-अभताज् हैं। मतानता खक उनकता एक भताज् सताव्त गुणनखंड ह।ै तो क्ता इस भताज् सताव्त गुणनखंड 
कचे  अभताज् गुणनखंड 80 और 63 कचे  अभताज् गुणनखंडन में सख्मखलत हैं?

अत: हम कह सकतचे हैं खक ्खद कोई सताव्त अभताज् गुणनखंड नहीं ह ैतो वचे दोनों सह-अभताज् 
संख्ताएँ हैं।

आइए, हम कुछ उदताहरण दचेखें।
उदाहरण— 40 और 231 लीखजए। इनकचे  अभताज् गुणनखंडन इस प्कतार हैं— 

40 = 2 × 2 × 2 × 5 और 231 = 3 × 7 × 11

हम दचेख सकतचे हैं खक कोई सताव्त अभताज् गुणनखंड नहीं ह ैजो 40 और 231 को खवभताखजत करतता 
हो। संख्ता 40 कचे  अभताज् गुणनखंड 2 और 5 हैं जबखक 231 कचे  अभताज् गुणनखंड 3, 7 और 11 
हैं। अत: 40 और 231 सह-अभताज् संख्ताएँ हैं।
उदाहरण— 242 और 195 लीखजए। इनकता अभताज् गुणनखंडन इस प्कतार ह—ै

242 = 2 × 11 × 11 और 195 = 3 × 5 × 13 

242 कचे  अभताज् गुणनखंड 2 और 11 हैं। 195 कचे  अभताज् गुणनखंड 3, 5 और 13 हैं। इनकचे  
कोई सताव्त अभताज् गुणनखंड नहीं ह।ै अतः 242 और 195 सह-अभताज् हैं। 

अभाजय गुणनखंडन का प्रयोग करके एक संखया का दूसरी संखया से लवभाजन 
की जाँच करना

हम कह सकतचे हैं खक ् खद एक संख्ता, दसूरी संख्ता सचे खवभताखजत होती ह,ै तो दसूरी संख्ता कता अभताज् 
गुणनखंडन, पहली संख्ता कचे  अभताज् गुणनखंडन में सख्मखलत होगता। 

हम कहतचे हैं खक 48, संख्ता 12 सचे खवभताखजत होती ह ैक्ोंखक जब हम 48 को 12 सचे भताग दचेतचे हैं 
तो शचेषफल शनू् प्ताप्त होतता ह।ै खबनता लंबी खवभताजन खवखध कचे  हम कैसचे जतँा्ें खक एक संख्ता दसूरी 
संख्ता सचे खवभताखजत होती ह?ै
उदाहरण— क्ता 168 संख्ता 12 सचे खवभताखजत होगी? दोनों कचे  अभताज् गुणनखंड ज्तात कीखजए।

168 = 2 × 2 × 2 × 3 × 7 और 12 = 2 × 2 × 3 

क्ोंखक हम खकसी भी क्रम में गुणन कर सकतचे हैं। अत: ्ह सपष्ट ह ैखक

168 = 2 × 2 × 3 × 2 × 7 = 12 × 14 

अतः 168 संख्ता 12 सचे खवभताखजत होती ह।ै
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उदाहरण— क्ता 75 संख्ता 21 सचे खवभताखजत होती ह?ै दोनों कचे  अभताज् गुणनखंडन ज्तात कीखजए— 

75 = 3 × 5 × 5 और 21 = 3 × 7

जैसता खक हमनचे खपछलचे उदताहरण की ््ता्त में दचेखता ्खद 75, संख्ता 21 कता गुणज ह ैतो 21 कचे  सभी 
अभताज् गुणनखंड, 75 कचे  भी अभताज् गुणनखंड होंगचे। लचेखकन 7, संख्ता 21 कता अभताज् गुणनखंड 
ह ैपर 75 कता अभताज् गुणनखंड नहीं ह।ै अत: 75, संख्ता 21 सचे खवभताखजत नहीं होती।
उदाहरण— क्ता 42 संख्ता 12 सचे खवभताखजत होतता ह?ै दोनों कचे  अभताज् गुणनखंडन ज्तात कीखजए—

42 = 2 × 3 × 7 और 12 = 2 × 2 × 3

12 कचे  सभी अभताज् गणुनखंड, संख्ता 42 कचे  गणुनखंडों में सख्मखलत हैं। लचेखकन 12 कता अभताज् 
गुणनखंडन, 42 कचे  अभताज् गुणनखंडन में सख्मखलत नहीं ह।ै ्ह इसखलए होतता ह ैजब हम 12 कचे  
अभताज् गुणनखंड प्ताप्त करतचे हैं, तो 2 दो बतार आतता ह ैपरंतु जब हम 42 कचे  अभताज् गुणनखंड प्ताप्त 
करतचे हैं तो 2 एक बतार आतता ह।ै इसकता अ््त ह ै42, संख्ता 12 सचे खवभताखजत नहीं होतता।

अत: हम कह सकतचे हैं खक जब एक संख्ता दसूरी संख्ता सचे खवभताखजत होती ह ैतो दसूरी संख्ता 
कचे  अभताज् गुणनखंडन पहली संख्ता कचे  अभताज् गुणनखंडन में सख्मखलत होतचे हैं।

  आइए, पता लगाएँ
1. क्ता खन्नखलखखत संख्ता ्ुगम सह-अभताज् संख्ताएँ हैं? पहलचे अनु मतान लगताइ ए खफर अभताज् 

गुणनखंडन ज्तात करकचे  अपनचे उत्र की जतँा् कीखजए।

a. 30 और 45 b. 57 और 85 

c. 121 और 1331 d. 343 और 216 

2. क्ता पहली संख्ता दसूरी संख्ता सचे खवभताखजत होती ह?ै अभताज् गुणनखंडन कता प््ोग कीखजए।

a. 225 और 27 b. 96 और 24

c. 343 और 17 d. 999 और 99

3. पहली संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन 2×3×7 ह ैऔर दसूरी संख्ता कता अभताज् गुणनखंडन 
3×7×11 ह।ै क्ता च्े दोनों सह-अभताज् संख्ताएँ हैं? क्ता इनमें सचे एक संख्ता दसूरी संख्ता को 
खवभताखजत करती ह?ै

4. गुणता कहतता ह,ै “कोई भी दो अभताज् संख्ताएँ सह-अभताज् होती हैं।” क्ता वह सही ह?ै

5.5 संखयाओ ंकी लवभाजयता की जाँच

अभी तक, हमनचे खवखभनन संदभषों में संख्ताओ ंकचे  गुणनखंड ज्तात खकए हैं, ्ह पतता लगतानचे कचे  खलए खक 
वह अभताज् संख्ता ह ै्ता नहीं, अ्वता संख्ता ्ुगम सह-अभताज् ह ै्ता नहीं।
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छोटी संख्ताओ ंकचे  गुणनखंड ज्तात करनता सरल ह।ै बड़ी संख्ताओ ंकचे  गुणनखंड हम कैसचे ज्तात कर 
सकतचे हैं? 

आइए, एक संख्ता 8560 लचेतचे हैं। क्ता इसकचे  2 सचे 10 तक (2, 3, 4, 5,...,9,10) कोई गणुनखडं हैं?
च्े संख्ताएँ गुणनखंड हैं ्ता नहीं, ्ह खबनता लंबी खवभताजन प्खक्र्ता कचे  आसतानी सचे ज्तात खक्ता जता 

सकतता ह।ै क्ता आप उनहें ज्तात कर सकतचे हो?

10 से लवभाजयता

आइए, 10 को उदताहरण कचे  रूप में लचेतचे हैं। क्ता 8560 संख्ता 10 सचे खवभताखजत होती ह?ै दसूरचे  तरीकचे  
सचे हम पूछ सकतचे हैं खक क्ता 10 संख्ता 8560 कता एक गुणनखंड ह?ै

इसकचे  खलए, हम 10 कचे  गुणजों कचे  पैटन्त को दचेखतचे हैं।
10 कचे  कुछ प्तारंखभक गुणज इस प्कतार ह—ै 10, 20, 30, 40... इस क्रम को जतारी रखखए और 

पैटन्त कता अवलोकन कीखजए।
क्ता संख्ता 125 संख्ता 10 कता गुणज ह?ै क्ता खपछलचे अनुक्रम में ्ह संख्ता खदखताई दचेती ह?ै क्ों 

्ता क्ों नहीं?
क्ता अब आप बतता सकतचे हैं खक 8560 संख्ता 10 सचे खवभताखजत ह?ै
 इस क्न पर खव्तार कीखजए—
जो संख्ताएँ 10 सचे खवभताखजत होती हैं वचे ‘0’ पर समताप्त होती हैं। क्ता आप इससचे सहमत हैं?

5 से लवभाजयता

5 एक अन् संख्ता ह,ै खजसकी खवभताज्तता को सरलतता सचे जतँा्ता जता सकतता ह।ै हम इसचे कैसचे करेंगचे?
5 कचे  गुणजों, जैसचे— 5, 10, 15, 20, 25, – – –  की सू्ी बनताकर इसकी खोज कीखजए। इन 

संख्ताओ ंमें आप क्ता दचेखतचे हैं? क्ता आप इनकचे  अंखतम अंक में कोई पैटन्त दचेखतचे हैं?
399 सचे छोटी सबसचे बड़ी संख्ता क्ता ह ैजो 5 सचे खवभताखजत होती ह?ै क्ता 8560 संख्ता 10 सचे 

खवभताखजत होती ह?ै
 क्न पर खव्तार कीखजए—
जो संख्ताएँ 5 सचे खवभताखजत होती हैं वचे ्ता तो ‘0’ पर समताप्त होती हैं ्ता ‘5’ पर समताप्त 

होती हैं। क्ता आप सहमत हैं?

2 से लवभाजयता

2 कचे  कुछ प्तारंखभक गुणज 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, 18, 20, … हैं। आप ्हतँा क्ता दचेखतचे हैं? 
क्ता इनकचे  अंखतम अंक में आपको कोई पैटन्त खदखतता ह?ै

गणित 
चच च्ा

गणित 
चच च्ा
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क्ता संख्ता 682, 2 सचे खवभताखजत होती ह?ै क्ता हम इसकता उत्र खबनता लंबी खवभताजन प्खक्र्ता कचे  
दचे सकतचे हैं?

क्ता संख्ता 8560, 2 सचे खवभताखजत होती ह?ै क्ों ्ता क्ों नही?
 इस क्न पर खव्तार कीखजए—
जो संख्ताएँ 2 सचे खवभताखजत होती हैं वचे ‘0’, ‘2’, ‘4’, ‘6’ ्ता ‘8’ पर समताप्त होती हैं।

क्ता आप इससचे सहमत हैं? 399 और 411 कचे  बी् 2 कचे  सभी गुणज क्ता हैं?

4 से लवभाजयता

कोई संख्ता 4 सचे खवभताखजत होती ह,ै इसकी जतँा् भी आसतानी सचे की जता सकती ह।ै
इसकचे  गुणजों— 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32... को दचेखखए।
क्ता आप इनमें खकसी पैटन्त को दचेखतचे हैं, खजसकता उप्ोग खक्ता जता सकचे ? 10, 5 और 2 कचे  गणुजों 

कचे  अंखतम अंकों में पैटन्त रहचे हैं, खजसकता उप्ोग हमनचे इनकी खवभताज्तता की जतँा् करनचे कचे  खलए खक्ता। 
इसी प्कतार सचे, क्ता हम अंखतम अंक दचेखकर बतता सकतचे हैं खक कोई संख्ता 4 सचे खवभताखजत होगी? 

्ह पैटन्त ्हतँा लताग ूनहीं होतता। अब 12 और 22 को दचेखखए इनकता अंखतम अंक समतान ह,ै परंत ु12 
तो 4 कता गणुज ह ैजबखक 22 नहीं ह।ै इसी प्कतार सचे 14 और 24 में अंखतम अंक समतान हैं, परंत ु14, 
संख्ता 4 कता गणुज नहीं ह ैजबखक 24 ह।ै इसी प्कतार 16 और 26 ्ता 18 और 28 हैं। इसकता अ््त ्ह 
ह ैखक संख्ता कचे  अंखतम अंक को दचेखकर हम नहीं बतता सकतचे खक वह संख्ता 4 कता गणुज ह ै्ता नहीं।

क्ता हम इस प्शन कता उत्र संख्ता कचे  अंखतम कचे  अखधक अंक दचेखकर दचे सकतचे हैं? 1 सचे 200 कचे  
बी् 4 कचे  गुणजों की सू्ी बनताइए और पैटन्त खोखजए।

 330 और 340 कचे  बी् ऐसी संख्ताएँ ज्तात कीखजए जो 4 सचे खवभताज् हों। सता् ही, 1730 और 
1740, त्ता 2030 और 2040 कचे  बी् ऐसी संख्ताएँ ज्तात कीखजए जो 4 सचे खवभताज् हों। आप क्ता 
दचेखतचे हैं?

 क्ता 8536 संख्ता 4 सचे खवभताज् ह?ै

 इन क्नों पर खव्तार कीखजए— 
1. खकसी संख्ता की 4 सचे खवभताज्तता कता खनधता्तरण करतचे सम् उस संख्ता कचे  कचे वल अखंतम दो 

अकं महतव रखतचे हैं।
2. ्खद खकसी संख्ता कचे  अखंतम दो अकंों सचे बनी संख्ता 4 सचे खवभताखजत हो जताती ह ैतो वह मलू 

संख्ता भी 4 सचे खवभताखजत होती ह।ै
3. ्खद कोई संख्ता 4 सचे खवभताखजत होती ह ैतो उसकचे  अखंतम दो अकंों सचे बनी संख्ता भी 4 सचे 

खवभताखजत होती ह।ै 
क्ता आप इससचे सहमत हैं? क्ों ्ता क्ों नहीं?

गणित 
चच च्ा
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8 से लवभाजयता

्ह जताननता रो्क ह ैखक 8 सचे खवभताज्तता की जतँा् भी सरलतता सचे की जता सकती ह।ै क्ता इसकचे  खलए 
अंखतम दो अंकों कता उप्ोग खक्ता जता सकतता ह?ै

 120 और 140 कचे  बी् ऐसी संख्ताएँ ज्तात कीखजए जो 8 सचे खवभताज् हों। सता् ही 1120 और 
1140 त्ता 3120 और 3140 कचे  बी् ऐसी संख्ताएँ ज्तात कीखजए जो 8 सचे खवभताज् हों। आप क्ता 
दचेखतचे हैं?

 8560 कचे  अंखतम दो अंक इस प्कतार बदखलए तताखक पररणतामी संख्ता 8 कता गुणज हो।

 इन क्नों पर खव्तार करें—
1. दी गई सखं्ता 8 सचे खवभताज् ह,ै ्ह पतता करनचे कचे  खलए कचे वल अखंतम 3 अकं ही महतव 

रखतचे हैं।
2. ्खद अखंतम 3 अकंों सचे बनी संख्ता 8 सचे खवभताज् ह ैतो वह मलू संख्ता भी 8 सचे 

खवभताज् होगी।
3. ्खद मलू संख्ता 8 सचे खवभताज् ह,ै तो उसकचे  अखंतम 3 अकंों सचे बनी संख्ता 8 सचे 

खवभताज् होगी।
क्ता आप इससचे सहमत हैं? क्ों ्ता क्ों नहीं?

हमनचे दचेखता ह ैखक कोई संख्ता गुणनखंड ह ै्ता नहीं, ्ह जतँा्नचे कचे  खलए हमचेशता लंबी खवभताजन 
खवखध की आवश्कतता नहीं होती ह।ै हमनचे कुछ अवलोकनों कचे  उप्ोग सचे 10, 5, 2, 4, 8 कचे  खलए 
सरल खवखध्तँा खनकताली। क्ता हमतारचे  पतास अन् संख्ताओ ंकचे  खलए भी ऐसी सरल खवखध्तँा हैं? हम 
अगली कक्ताओ ंमें 3, 6, 7 और 9 सचे खवभताज्तता कचे  परीक्ण करनचे कचे  सरल तरीकों पर खव्तार करेंगचे।

  आइए, पता लगाएँ
1. 2024 एक अखधवष्त ह ै(अ्ता्तत फरवरी में 29 खदन होतचे हैं)। अखधवष्त हर उस वष्त में होतता ह ैजो 4 

कचे  गणुज होतचे हैं, खसवता् उन वषषों कचे  जो 100 सचे तो खवभताखजत हैं लचेखकन 400 सचे नहीं।

a. आपकचे  जनम कचे  वष्त सचे लचेकर अब तक कौन-सचे वष्त अखधवष्त ्चे?
b. वष्त 2024 सचे 2099 तक खकतनचे अखधवष्त होंगचे?

2. सबसचे बड़ी और सबसचे छोटी 4 अकंों की संख्ताओ ंकता पतता लगताइए, जो 4 सचे खवभताज् हों और 
पखैलंड्ोम भी हों?

3. खोखजए और ज्तात कीखजए खक क्ता प्त च्ेक क्न सदवै सत् ह,ै कभी-कभी सत् ह ै्ता कभी भी 
सत् नहीं हैं। आप अपनचे तक्त  कचे  सम््तन में उदताहरण दचे सकतचे हैं।

गणित 
चच च्ा
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a. दो सम संख्ताओ ंकता ्ोगफल, 4 कता गुणज होतता ह।ै
b. दो खवषम संख्ताओ ंकता ्ोगफल, 4 कता गुणज होतता ह।ै

4.  खन्नखलखखत संख्ताओ ंमें सचे प्त च्ेक को (a) 10, (b) 5, (c) 2 सचे खवभताखजत करनचे पर प्ताप्त 
शचेषफल ज्तात कीखजए। 

78, 99, 173, 572, 980, 1111, 2345
5. खशक्क नचे पछूता खक क्ता 14560, संख्ताओ ं2, 4, 5, 8 और 10 सभी सचे खवभताज् ह।ै गणुता नचे इनमें 

सचे कचे वल दो संख्ताओ ंसचे 14560 की खवभताज्तता की जतँा् की और कहता खक 14560 उन सभी 
संख्ताओ ंसचे भी खवभताज् ह।ै वचे दो संख्ताए ँक्ता हो सकती हैं?

6. खन्नखलखखत में सचे कौन-सी संख्ताए ँ2, 4, 5, 8 और 10 सभी सचे खवभताज् हैं?
572, 2352, 5600, 6000, 77622160

7.  दो संख्ताए ँखलखखए खजनकता गणुनफल 10000 हो। दोनों संख्ताओ ंकता इकताई कता अकं शनू् नहीं 
होनता ्ताखहए।

5.6 संखयाओ ंके साथ मनोरंजन

लवशेष संखयाएँ

इस बॉकस में ्तार संख्ताएँ हैं। आपको कौन-सी संख्ता खवशचेष लगती ह?ै आपको ऐसता क्ों लगतता ह?ै

9 16

25 43

दचेखखए गुणता कचे  सहपताखठ्ों नचे क्ता सताझता खक्ता—

 • कणता्तवती कहती ह,ै “9 खवशचेष ह ैक्ोंखक ्ह एक अकंी् संख्ता ह ैजबखक अन् संख्ताए ँदो 
अकंी् हैं।”

 • गरुप्ीत कहतता ह,ै “9 खवशचेष ह ैक्ोंखक ्ह एकमतात्र संख्ता ह ैजो 3 कता गणुज ह।ै”

 • मरुुगन कहतता ह,ै “16 खवशचेष ह ै क्ोंखक ्ह एकमतात्र सम संख्ता ह ैऔर 4 कता एकमतात्र 
गणुज भी।”

 • गोखपकता कहती ह,ै “25 खवशचेष ह ैक्ोंखक ्ह 5 कता एकमतात्र गणुज ह।ै”
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 • ्ताज्ीकी कहती ह,ै “43 खवशचेष ह ैक्ोंखक ्ह एकमतात्र अभताज् संख्ता ह।ै”

 • रताधता कहती ह,ै “43 खवशचेष ह ैक्ोंखक ्ह एकमतात्र ऐसी संख्ता ह ैजो वग्त नहीं ह।ै”

 नी्चे कुछ बॉकस हैं, खजनमचे प्त च्ेक बॉकस में ्तार संख्ताएँ हैं। प्त च्ेक बॉकस कचे  खलए ्ह 
कहनचे कता प््तास कीखजए की प्त च्ेक संख्ता अन् की तुलनता में खकस प्कतार खवशचेष ह।ै अपनचे 
सहपताखठ्ों कचे  सता् सताझता कीखजए और पतता लगताइए खक खकसनचे वही कतारण बतताए जो आपनचे 
खदए। क्ता खकसी नचे अलग कतारण बतताए जो शता्द आपनचे न सो्चे हों?

5 7

12 35

3 8

11 24

27 3

123 31

17 27

44 65

एक अभाजय पहेली 

बताइइं ओर कता ख्त्र एक पहचेली दशता्ततता ह।ै दताखहनी ओर कता ख्त्र उस पहचेली कता हल ह।ै सोख्ए 
पहचेली सुलझतानचे कचे  क्ता खन्म हो सकतचे हैं?

75

42

102

170 30 63

5 5 3 75

2 3 7 42

17 2 3 102

170 30 63

लनयम

खग्रड को कचे वल अभताज् संख्ताओ ंसचे भरर ए तताखक प्त च्ेक पंखकत कता गुणनफल पंखकत कचे  दताइइं ओर की 
संख्ता हो और प्त च्ेक सतंभ कता गुणनफल सतंभ कचे  नी्चे की संख्ता हो।

105

20

30

28 125 18

8

105

70

30 70 28

गणित 
चच च्ा

गणित 
चच च्ा
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128

63

27

190

45 42 171

343

66

44

28 154 231

सारांश
 � ्खद एक संख्ता दसूरी संख्ता सचे खवभताखजत होती ह,ै तो दसूरी संख्ता पहली संख्ता कता गुणनखंड 

होगता। उदताहरण कचे  खलए, संख्ता 4, 12 कता गणुनखडं ह ैक्ोंखक 12 संख्ता 4 सचे खवभताखजत होती ह ै
(12 ÷ 4 = 3)।

 � 2, 3, 5, 7, 11,... जैसी संख्ताए ँअभाजय सखंयाए ँकहलताती हैं खजनकचे  कचे वल दो गणुनखडं होतचे हैं, 
संख्ता 1 और वह संख्ता सव्ं।

 � भाजय सखंयाए ँ4, 6, 8, 9, ... ऐसी संख्ताए ँहोती हैं खजनकचे  दो सचे अखधक गणुनखडं होतचे हैं संख्ता 
1 और सव्ं कचे  अखतररकत कम सचे कम एक और गणुनखडं। उदताहरण कचे  खलए, 8 कता एक गणुनखडं 4 ह,ै 
9 कता गणुनखडं 3 ह।ै इसखलए 8 और 9 दोनों भताज् संख्ताए ँहैं।

 � प्त च्ेक संख्ता जो 1 सचे बड़ी ह ैअभताज् गणुनखडंों कचे  गणुन कचे  रूप में खलखी जता सकती ह।ै इसचे संख्ता 
कता अभाजय गुणनखंडन कहतचे हैं। उदताहरण कचे  खलए, 84 = 2 × 2 × 3 × 7

 � खकसी संख्ता कता अभताज् संख्ता कचे  रूप में गणुनखडंन करनचे कता कचे वल एक ही तरीकता ह ैखजसमें क्रम 
महतवपणू्त नहीं ह।ै

 � दो संख्ताए ँ खजनकता साव्व गुणनखंड 1 कचे  अखतररकत कोई और सताव्त गणुनखडं न हो सह-अभताज् 
संख्ताए ँकहलताती हैं।

 � दो संख्ताए ँसह-अभताज् हैं, ्ह जतँा्नचे कचे  खलए उन दोनों कता अभताज् गणुनखडंन करेंगचे और जतँा् करेंगचे 
की क्ता दोनों कता कोई सताव्त गणुनखडं ह।ै ्खद नहीं, तो वचे दोनों सह-अभताज् संख्ताए ँहैं। ्खद हतँा, तो वचे 
सह-अभताज् नहीं हैं। 

 � ्खद पहली संख्ता कता अभताज् गणुनखडंन, दसूरी संख्ता कचे  अभताज् गणुनखडंन में सख्मखलत हो तो 
पहली संख्ता दसूरी संख्ता कता गणुनखडं ह।ै
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