
यदि आप अपने कक्षा-सहपषादियों से उनकी पसंि के रंगों के बषारे में पूछेंगे, तो आपको रंगों की एक 
सूची प्षाप्त हो जषाएगी। यह सूची आँकड़ों कषा एक उिषाहरण ह।ै इसी प्कषार, यदि आप अपनी कक्षा के 
प्तयेक दिद्षार्थी कषा िजन मषापेंगे, तो आपको भषार के मषापकों कषा एक संग्रह प्षाप्त हो जषाएगषा— जो 
पुन: आँकड़े ही हैं। 

तथ्यों, संखयषाओ,ं मषापनों, पे्क्णों यषा िसतुओ ंके अन्य दििरणों के संग्रह, जो हमें उन िसतुओ ंके 
दिषय में सूचनषा प्िषान करते हैं, आँकडे़ कहलषाते हैं। 

हम सूचनषाओ ंके युग में रह रहे हैं। हम दनरंतर अपने सममुख नई और रोचक दिदियों से प्सतुत 
दकए गए आँकड़ों को बड़ी मषात्षा में िेखते हैं। इस अधयषाय में हम ऐसी कुछ दिदियों को जषानेंगे, 
दजनसे आँकड़ों को प्सतुत दकयषा जषातषा है। सषार् ही हम यह भी ज्षात करेंगे दक इनमें से कुछ दिदियों 
कषा प्योग दकस प्कषार आँकड़ों को सही रूप से प्ि�शत करने, उनकी वयषाखयषा करने तर्षा उनसे 
दनषकष्ष दनकषालने के दलए दकयषा जषा सकतषा है।

4.1 आँकडों का संग्रहण और संगठन

नवयषा और नरेश अपने-अपने दप्य खेल के दिषय में चचषा्ष कर रह ेहैं—

दरिकेट मेरषा पसंिीिषा 
खेल ह।ै

मैं दरिकेट कभी-कभी खेलतषा हू,ँ 
परंतु हॉकी िह खेल ह ैजो मझु े

सबसे अदिक पसंि ह।ै

मैं सोचती हू ँदक हमषारी 
कक्षा में दरिकेट सबसे 

लोकदप्य खेल ह।ै

मैं दनद्चत नहीं हू।ँ हम अपनी कक्षा में 
सबसे अदिक लोकदप्य खेल के बषारे में 

दकस प्कषार ज्षात कर सकते हैं?

आकँड़ों का प्रबंधन  
और प्रस्तुत्करण

4
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अपनी कक्षा में सबसे अदिक लोकदप्य खेल कषा 
पतषा लगषाने के दलए, नवयषा और नरेश को कयषा करनषा 
चषादहए? कयषा आप उनकी सहषायतषा कर सकते हैं?

 नरेश और नवयषा ने कक्षा के प्तयेक दिद्षार्थी के पषास जषाकर यह पछूने कषा दनण्षय दकयषा दक उनकषा 
पसंिीिषा खेल कयषा ह।ै दिर उन्होंने एक सूची तैयषार की।

नवयषा एक सूची िशषा्ष रही ह—ै

िह प्सन्नतषापिू्षक कहती ह,ै “मैंने आँकडे़ संग्रदहत कर दलए हैं। अब मैं सबसे अदिक लोकदप्य 
खेल बतषा सकती हू।ँ” 

कुछ अन्य बचचे उस सूची को िखे रह ेहैं और आ्चय्ष कर रह ेहैं। उन्होंने कहषा, “हम अभी भी 
सबसे अदिक लोकदप्य खेल को नहीं िखे पषा रह ेहैं। इस सूची से हम इसे कैसे प्षाप्त कर सकते हैं?”

  आइए, पता लगाएँ
1. नरेश और नवयषा के कक्षा-सहपषादियों के बीच सबसे अदिक लोकदप्य खेल को आप कैसे 

ज्षात करेंगे?

2. उनकी कक्षा में सबसे अदिक लोकदप्य खेल कौन-सषा ह?ै

3. अपने कक्षा-सहपषादियों के बीच सबसे अदिक लोकदप्य खेल को ज्षात करने कषा प्यषास कीदजए।

4. परी आगे दिए प््नों के उ�र िनेषा चषाहती ह।ै दजन प््नों के उ�रों के दलए उसे आँकड़ों को संग्रदह त 
करने की आि्यकतषा ह,ै उनके सममखु सही कषा दचह्न  लगषाइए तर्षा दजन प््नों के उ�रों के 

मेहनूर – कबड्डी पुषकल – सतोदलयषा (दपटू्) अनषायषा – कबड्डी 
जुदबमोन – हॉकी डेंसी – बैडदमंटन दजदिशषा – सतोदलयषा (दपटू्)
दसमरन – कबड्डी जीदिकषा – सतोदलयषा (दपटू्) रषाजेश – िुटबॉल
नंि – सतोदलयषा (दपटू्) लीलषा – हॉकी र्षारषा – िुटबॉल 
अंदकतषा – कबड्डी अिशषंा – हॉकी सौमयषा – दरिकेट 
इमोन – हॉकी कीरत – दरिकेट निजोत – हॉकी 
युिरषाज – दरिकेट गुरप्ीत – हॉकी हमेल – सतोदलयषा (दपटू्)
रेहषानषा – हॉकी अश्ष – कबड्डी िबेब्रत – िुटबॉल
आनषा्ष – बैडदमंटन भवयषा – दरिकेट अनन्यषा – हॉकी 
कोमपषाल – िुटबॉल सषारषाह – कबड्डी हषादि्षक – दरिकेट
तषादहरषा – दरिकेट 
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दलए उसे आँकड़ों को संग्रदहत नहीं करनषा पडे़गषा, उनके सममखु एक रिॉस कषा दचह्न  लगषाइए। 
अपने उ�रों की कक्षा में चचषा्ष कीदजए।

a. उसके कक्षा-सहपषादियों के बीच सबसे अदिक लोकदप्य टी.िी. शो कौन-सषा ह?ै  

b. भषारत ने सितंत्तषा कब प्षाप्त की र्ी?  

c. उसके मोहलले यषा बसती में दकतनषा पषानी नषट हो रहषा ह?ै  

d. भषारत की रषाजिषानी कयषा ह?ै  

श्ी नीलेश एक अधयषापक हैं। उन्होंने नििष्ष मनषाने के दलए कक्षा में दमिषाइयषँा लषाने कषा दन्चय 
दकयषा। पषास की दमिषाई की िकुषान में जलेबी, गुलषाब जषामनु, गुदजयषँा, बिथी और रसगुलले उपलब्ि हैं। 
िे दिद्षा�र्यों की पसंि जषाननषा चषाहते रे्। उन्होंने बोड्ष पर दमिषाइयों के नषाम दलखे तर्षा प्तयेक दिद्षार्थी 
से अपनी-अपनी प्षार्दमकतषा बतषाने के दलए कहषा। उन्होंने प्तयेक दिद्षार्थी के दलए एक दमलषान दचह्न  
(tally mark) ‘।’ लगषायषा और जब दगनती 5 पर पहुचँी, तब उन्होंने दपछले चषार दचह्नों को दतरछी 
कषाटती एक रेखषा खींच कर इसे ‘ ’ के रूप में अंदकत दकयषा।

मिठाई मिलान मिह्न मिद्ाम थ्ियों की सखंया 

जलेबी ||||| 6

गलुषाब जषामनु |||||||| 9

गदुजयषँा ||||||| |||| ____________

बिथी ||| ____________

रसगलुलषा |||||| ____________

  आइए, पता लगाएँ
1. दमिषाइयों को सही संखयषाओ ंमें खरीिने में श्ी नीलेश की सहषायतषा करने के दलए, उपरोकत सषारणी 

को पूरषा कीदजए—

a. दकतने दिद्षादर््षयों ने जलेबी कषा चयन दकयषा ह?ै  

b. बिथी को   दिद्षादर््षयों द्षारषा चनुषा गयषा।

c. गुदजयषँा को दकतने दिद्षादर््षयों ने चनुषा ह?ै   

d. रसगुलले को  दिद्षादर््षयों द्षारषा चनुषा गयषा।

e. दकतने दिद्षादर््षयों ने गुलषाब जषामनु कषा चयन दकयषा ह?ै 
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श्ी नीलेश ने अपने एक कम्षचषारी को सषारणी में दिए गए दििरण अनुसषार दमिषाईयषँा खरीि कर 
लषाने कषा अनुरोि दकयषा। िी गई सषारणी से उन्हें सही संखयषा में दमिषाइयषँा खरीिने में सहषायतषा दमली। 

2. कयषा िी गई सषारणी प्तयेक बचचे को सही प्कषार की दमिषाई दितररत करने के दलए पयषा्षप्त ह?ै 
वयषाखयषा कीदजए। यदि यह पयषा्षप्त नहीं ह,ै तो इसकषा दिकलप कयषा ह?ै

आँकड़ों को संगदित (organize) करने के दलए, हम एक सतंभ में प्तयेक दमिषाई कषा नषाम दलख 
सकते हैं तर्षा अन्य सतंभों में उन दमिषाइयों को चुनने िषाले दिद्षादर््षयों की संखयषा दलख सकते हैं। 
इसके सषार् ही दमलषान दचह्नों कषा उपयोग कर सकते हैं। संखयषाएँ 6, 9, ... चुनी गई दमिषाइयों जलेबी, 
गुलषाब जषामुन, .... की रिमश: बारंबारताए ँ(frequencies) हैं।

सुश्ी संधयषा ने अपने दिद्षादर््षयों से उनके जूतों के सषाइज के दिषय में पूछषा। उन्होंने प्षाप्त आँकड़ों 
को बोड्ष पर दलखषा—

4 5 3 4 3 4 5 5 4
5 5 4 5 6 4 3 5 6
4 6 4 5 7 5 6 4 5

दिर उन्होंने दिद्षादर््षयों के जूतों के सषाइज को आरोही (ascending) रिम में वयिदसर्त दकयषा—
 3,  3,  3,  4,  4,  4,  4,  4,  4,  4,  4,  4,  5,  5,  5,  5,  5,  5,  5,  5,  5,  5,  6,  6,  6,  6,  7

  आइए, पता लगाएँ
1. दनमनदलदखत प््नों के उ�र ज्षात करने में सुश्ी संधयषा की सहषायतषा कीदजए— 

a. कक्षा में जूतों कषा अदिकतम सषाइज ______ ह।ै

b. कक्षा में जूतों कषा न्यूनतम सषाइज ______ ह।ै

c. ______ दिद्षार्थी हैं, जो 5 के सषाइज कषा जूतषा पहनते हैं।

d. ______ दिद्षार्थी हैं, जो 4 से बडे़ सषाइज कषा जूतषा पहनते हैं।  

2.   आँकड़ों को आरोही रिम में वयिदसर्त करने से उकत प््नों कषा उ�र िेने में दकस प्कषार  
की सहषायतषा प्षाप्त हुई?

3. कयषा आँकड़ों को वयिदसर्त करने की अन्य दिदियषँा भी हैं?
गणित 
चच्चा
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4. कुछ ऐसे पेड़ों के नषाम दलदखए जो आप अपने आस-पषास िषातषािरण में िखेते हैं। जब आप अपने 
घर से दिद्षालय की ओर जषाते हुए कोई पेड़ िखेते हैं (यषा एक सर्षान से िसूरे सर्षान तक पैिल 
चलते हुए), तब प्षाप्त हुए आँकड़ों को दनमनदलदखत सषारणी में भररए—

प़ेड प़ेडों की सखंया

पीपल

नीम
…

….

a. कौन-सषा पेड़ अदिकतम संखयषा में दमलषा?

b. कौन-सषा पेड़ न्यूनतम संखयषा में दमलषा? 

c. कयषा ऐसे िो पेड़ पषाए गए, दजनकी संखयषाएँ समषान र्ीं?  

5.  एक कोरषा कषागज लीदजए तर्षा उस पर एक समषाचषार पत् से दलयषा हुआ कोई एक छोटषा समषाचषार 
दचपकषाइए। प्तयेक दिद्षार्थी एक दभन्न लेख कषा उपयोग कर सकतषा ह।ै अब कषागज पर नीच े
िशषा्षए अनुसषार एक सषारणी तैयषार कीदजए। प्तयेक ऐसे छोटे समषाचषार के शब्िों में अक्रों ‘c’, 
‘e’, ‘i’, ‘r’ और ‘x’ की संखयषाएँ दगदनए तर्षा दनमनदलदखत सषारणी को पूरषा कीदजए।

अक्षर c e i r x सियं क़े  द्ारा ियमनत 
मक या हुआ कोई अक्षर 

छोटे समषाचषार में प्षाप्त  हुए अक्रों 
की संखयषा 

a. सबसे अदिक बषार प्षाप्त हुआ अक्र ...... ह।ै

b. सबसे कम बषार प्षाप्त हुआ अक्र ......... ह।ै

c. इन पषँाचों अक्रों ‘c’, ‘e’, ‘i’, ‘r’ और ‘x’ को उनकी बषारंबषारतषा के आरोही रिम में 
दलखकर सूची बनषाइए। अब अपनी सूची के रिम की कक्षा-सहपषादियों की सूदचयों के रिमों 
से तुलनषा कीदजए। कयषा आपकषा रिम अन्य सहपषादियों के रिमों के समषान ह ैयषा लगभग 
समषान ह?ै (लगभग प्तयेक दिद्षार्थी द्षारषा रिम ‘c’, ‘e’, ‘i’, ‘r’ और ‘x’ प्षाप्त होने की 
संभषािनषा ह!ै) आपके दिचषार से ऐसषा कयों ह?ै 
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d. िह प्दरियषा दलदखए दजसे आपने इस कषाय्ष को पूरषा करने में अपनषायषा ह।ै 

e. अपने दमत्ों के सषार् उनके द्षारषा अपनषाई गई प्दरियषाओ ंके बषारे में चचषा्ष कीदजए। 

f. यदि आप यही कषाय्ष एक अन्य समषाचषार के सषार् करते हैं, तो आप दकस प्दरियषा को 
अपनषाएँगे? 

दिद्षा�र्यों को आँकड़ों को संग्रदहत और संगदित करने के और अदिक अिसर प्िषान कीदजए। दिद्षादर््षयों से 
यह अनुमषान लगषाने के दलए कदहए दक उनकी कक्षा में दिद्षादर््षयों के बीच सबसे अदिक लोकदप्य रंग, खेल, 
दखलौनषा, दिद्षालयी दिषय इतयषादि कौन-सषा ह।ै इसके सषार् ही इस दिषय में आँकडे़ एकदत्त (संग्रदहत) करनषा 
एक ऐसषा आनंििषायक दरियषाकलषाप हो सकतषा ह ैदजससे िे अपने कक्षा-सहपषादियों के बषारे में और अदि क 
जषानकषारी प्षाप्त कर पषाएँगे। चचषा्ष कीदजए दक िे आँकड़ों को दकस प्कषार दिदभन्न दिदियों से एकदत्त कर सकते 
हैं। प्तयेक दिदि के लषाभ और सीमषाएँ हैं। आइए, इन सभी कषाययों कषा पतषा लगषाएँ एिं दिद्षादर््षयों के सषार् इन 
कषाययों की चचषा्ष करें। इसके सषार् ही उन्हें इन कषाययों को समझने िें। इसके प्चषात् दिद्षादर््षयों को योजनषा बनषाने 
िीदजए तर्षा कक्षा के सममखु अपनी प्दरियषाओ ंको प्सतुत करने िीदजए।

अधयापक मिपपणी

4.2 मित्ाल़ेख

दचत्षालेख (pictographs) दबनषा कोई संखयषा दलखे आँकड़ों को िशषा्षने की दचत्ीय और सुझषादित 
दिदि ह।ै नीचे दि ए गए दचत् को िेदखए, आपने दपछली कक्षाओ ंमें इस तरह के दचत् िखेें होंगे।  

यात्ा क़े  साधन मिद्ाम थ्ियों की सखंया  =1 मिद्ा्थी

दनजी कषार        
सषाि्षजदनक बस           
दिद्षालयी बस                      

सषाइदकल       
पैिल               

यह दचत् आपको दिद्षादर््षयों द्षारषा यषात्षा के दलए प्योग दकए जषाने दिदभन्न सषािनों को एक ही 
दृदषट  में समझने में सहषायतषा करेगषा। इस दचत् के आिषार पर अग्रदलदखत प््नों के उ�र िीदजए—
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•  यषात्षा कषा कौन-सषा सषािन सबसे अदिक दिद्षादर््षयों द्षारषा प्योग दकयषा जषातषा ह?ै 
•  यषात्षा कषा कौन-सषा सषािन सबसे कम दिद्षादर््षयों द्षारषा प्योग दकयषा जषातषा ह?ै 

चित्रालेख, आँकड़ों को वस्तुओ ंके चित्ों द्राररा दरराशा्रा ह।ै इससे आँकड़ों के चवषय में चदए गए 
प्रश्नों के उत्तर एक ही दृच्टि में देेन में सहराय्रा चमल्ी ह।ै  

दिए गए दचत्षालेख में, एक इकषाई यषा प्तीक (symbol)  कषा प्योग एक दिद्षार्थी को िशषा्षने 
के दलए दकयषा गयषा ह।ै ऐसे दचत्षालेख भी होते हैं, जहषँा एक इकषाई यषा प्तीक अनेक वयदकतयों यषा 
िसतुओ ंको िशषा्षते हैं। 

 उदाहरण— नंिदकशोर ने बेरदसयषा में अपने दमदडल सकूल के बचचों से ‘िे दकतनी बषार रषादत् में 
न्यूनतम ि घंटे सोते हैं?’ प््न के उ�र एकदत्त दकए। उसने इन आँकड़ों कषा एक दचत्षालेख  
तैयषार दकयषा।

प्रमतमरिया बच्िों की सखंया  ( = 10 बच्ि़े)

सििै         

कभी-कभी     

कभी नहीं        

उपरोक्त मित्ाल़ेख क़े  िाधयि स़े मनमनमलमखत प्रश्नों क़े  उत्तर दीमिए—

1. उन बचचों की संखयषा कयषा ह,ै जो सिैि रषादत् में न्यूनतम 9 घंटे सोते हैं? 

2. दकतने दिद्षार्थी कभी-कभी ही रषादत् में न्यूनतम 9 घंटे सोते हैं?

3. दकतने बचचे सिैि रषादत् में 9 घंटे से कम सोते हैं? सपषट कीदजए दक आपने दकस प्कषार 
उ�र प्षाप्त दकयषा।

हल— 

1. सषारणी में, ‘सिैि’ के सममखु 5 दचत्  हैं। प्तयेक दचत् 10 बचचों को िशषा्षतषा ह।ै अतः 
5 दचत्  प्िदश्षत करते हैं 5×10=50 बचचे। 

2. ‘कभी-कभी’ के सममखु 2 पणू्ष दचत्  (2×10=20) और 1 आिषा दचत्  (10 कषा 
आिषा=5) ह।ै अतः, केिल कभी-कभी न्यनूतम 9 घंटे सोने िषाले दिद्षादर््षयों की संखयषा 
20+5=25 ह।ै 
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3. ‘कभी नहीं’ के सममखु 4 पूण्ष दचत् हैं। अत: 4 × 10 = 40 दिद्षार्थी कभी भी रषादत् में 
न्यूनतम 9 घंटे नही सोते हैं, अर्षा्षत िे सिैि 9 घंटे से कम सोते हैं।

एक मित्ाल़ेख खींिना
एक दिन, लखनपषाल ने इन आँकड़ों को संग्रदहत दकयषा दक प्तयेक कक्षा में दकतने दिद्षार्थी 
अनुपदसर्त रे्—

कक्षा I II III IV V VI VII VIII
दिद्षादर््षयों की 

संखयषा 3 5 4 2 0 1 5 7

उसने इन आँकड़ों को प्सतुत करने के दलए, एक दचत्षालेख बनषायषा और उसमें 1 दिद्षार्थी को  
से िशषा्षने कषा दनण्षय दलयषा— 

VIII

VII

VI

V

IV

III

अनुपमस्त मिद्ाम थ्ियों की संखया

क
क्ष

ा

= 1 मिद्ा्थी

II

I

इसी समय, उसके दमत्ों जरीनषा और संगीतषा ने उन दिद्षादर््षयों के आँकडे़ संग्रदहत दकए, जो प्तयेक 
कक्षा में उपदसर्त रे्—

कक्षा I II III IV V VI VII VIII
दिद्षादर््षयों की 

संखयषा 30 35 20 25 30 25 30 20

 यदि िे इन आँकड़ों को दचत्षालेख के मषाधयम से िशषा्षनषा चषाहते हैं, तो कयषा िे प्तयेक दिद्षार्थी के 
दलए अब भी एक प्तीक  कषा प्योग करेंगे, जैसषा दक लखनपषाल ने दकयषा र्षा। यदि हषँा, तो उन्हें 
दकन चनुौदतयों कषा सषामनषा करनषा पड़ सकतषा ह?ै 
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जरीनषा ने इस समसयषा से दनपटने के दलए एक योजनषा बनषाई— कयोंदक यहषँा अनेक दिद्षार्थी हैं, 
इसदलए उसने  को 5 दिद्षादर््षयों को िशषा्षने कषा दनण्षय दलयषा। उसने इसकी आकृदत बनषाई, दजससे 
समय और सर्षान िोनों की बचत हुई।

VIII

VII

VI

V

IV

III

उपमस्त मिद्ाम थ्ियों की संखया

क
क्ष

ा
= 5 मिद्ा्थी

II

I

संगीतषा ने एक  से 10 दिद्षादर््षयों को िशषा्षने कषा दनण्षय दलयषा। 
इसदलए उसे दचत्षालेख में 25 दिद्षादर््षयों और 35 दिद्षादर््षयों को िशषा्षने में समसयषा हुई। तब उसने 

सोचषा दक िह 5 दिद्षादर््षयों को िशषा्षने के दलए  कषा उपयोग कर सकती ह।ै

VIII

VII

VI

V

IV

III

उपमस्त मिद्ाम थ्ियों की संखया

क
क्ष

ा

= 10 मिद्ा्थी

II

I

 यदि कक्षा में उपदसर्त दिद्षादर््षयों की संखयषा 33 यषा 27 हो, तो एक ऐसषा दचत्षालेखषा 
तैयषार करते समय कयषा चनुौदत यषँा हो सकती हैं?

गणित 
चच्चा 
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• मित्ाल़ेख आकँड़ों को िशषा्षने की सुंिर दचत्ीय और सझुषादित दिदि ह।ै ये आकँड़ों को 
िसतओु ंके दचत्ों द्षारषा िशषा्षते हैं। 

• दचत्षालेख प््नों के उ�र िनेे और आकँड़ों के दिषय में तरंुत दनषकष्ष दनकलने में सहषायतषा 
करते हैं। (दि ए गए उिषाहरणों में— मनपसंि खलेों, मनपसंि रंगों, पररिहन के सबसे आम 
सषािनों, अनपुदसर्त छषात्ों इतयषादि के दिषय में जषानकषारी प्षाप्त कर पषाए।)

• दचत्षालेखों को पढ़कर हम दिदभन्न िगयों की बषारंबषारतषा और उनकी तलुनषा को तरंुत समझ 
सकते हैं (उिषाहरण के दलए— दरिकेट, हॉकी आदि) 

• दचत्षालेख में िगयों को क्ैदतज अक् अर्िषा उधिषा्षिर। अक् पर रख सकते हैं। प्तयेक िग्ष के 
दलए, उस िग्ष की बषारंबषारतषा के अनसुषार दनदि्षषट सतंभों यषा पंदकतयों में सरल दचत् और प्तीक 
बनषाए जषाते हैं। 

• एक पैिाना यषा कंुिी (उिषाहरण के दलए,  — एक दिद्षार्थी अर्िषा  — 5 दिद्षार्थी) 
को यह िशषा्षने के दल ए जोड़ते हैं दक प्तयेक दचह्न यषा दचत् कयषा प्िदश्षत करतषा ह।ै प्तयेक दचह्न 
यषा दचत् एक यषा अदिक इकषाई को प्ि�शत कर सकतषा ह।ै

• एक ऐसे दचत्षालेख को बनषानषा चनुौतीपणू्ष हो सकतषा ह ैदजसके आकँड़ों की मषात्षा अदिक ह ै
यषा उसकी बषारंबषारतषा पैमषाने के िीक गणुज न हों।

  आइए, पता लगाएँ  
1. दि यषा गयषा दचत्षालेख दमदडल सकूल, दगन्नोरी के पुसतकषालय से एक सप्तषाह में दिद्षादर््षयों द्षारषा 

ऋण ली गई पुसतकों की संखयषाओ ंको िशषा्षतषा ह—ै 

मदन पुसतकों की सखंया ( =1 पुसतक )

सोमिषार      

मगंलिषार     

बिुिषार  

बहृसपदतिषार

शरुििषार      

शदनिषार         
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a. दकस दिन न्यूनतम संखयषा में पुसतकें  ऋण ली गई?

b. सप्तषाह के िौरषान कुल दकतनी पुसतकें  ऋण ली गई?

c. दकस दिन अदिकतम संखयषा में पुसतकें  ऋण ली गइ�, इसकषा संभि कषारण कयषा हो सकतषा ह?ै

2. मगन भषाई जषामनगर में पतंगें बेचते हैं। दनकटितथी गषँािों से 6 िकुषानिषार उनसे पतंगें खरीिने आते 
हैं। इन 6 िकुषानिषारों को उनके द्षारषा बेची गई पतंगों की संखयषाएँ नीचे िी हुई ह—ै 

दुकानदार ब़ेिी गई पतंगों की सखंया

चमन 250

रषानी 300

रूखसषानषा 100

जसमीत 450

जेिषा लषाल 250

पनूम बेन 700

एक दचत्षालेख तैयषार कीदजए, दजसमें प्तीक पतंग  से 100 पतंगों को िशषा्षयषा गयषा हो। 

दनमनदलदखत प््नों कषा उ�र िीदजए—

a. रषानी द्षारषा खरीिी गई पतंगों को दकतने प्तीक िशषा्षएँगे?

b. दकसने अदिकतम संखयषा में पतंगें खरीिीं?

c. जसमीत और चमन में से दकसने अदिक पतंगें खरीिीं?

d. रुखसषानषा कहती ह ैदक पूनम बेन ने रषानी द्षारषा खरीिी गई पतंगों की संखयषा के िगुुने से अदिक पतंगें 
खरीिीं। कयषा िह सही ह?ै कयों? 

4.3 दंड आल़ेख

कयषा आपने टी.िी. यषा समषाचषार पत् में इस प्कषार के आलेख िखेे हैं?
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दचत्षालेखों की तरह ही दंड आल़ेख भी हमें उचचतम मषान, दिदभन्न श्ेदणयों के मषानों की तुलनषा 
करने इतयषादि जैसी सूचनषाओ ंको तुरंत समझने और उनकी वयषाखयषा करने में सहषायतषा कर सकते हैं। 
यद्दप, जब आँकड़ों की मषात्षा अदिक होती ह ैतब उन्हें दचत्षालेख द्षारषा प्सतुत करने में न केिल समय 
अदिक लगतषा ह,ै बदलक कभी-कभी कदिन भी हो जषातषा ह।ै आइए, िखेें दकस प्कषार इन आँकड़ों को 
एक िंड आलेख के मषाधयम से प्सतुत दकयषा जषा सकतषा ह।ै  

कक्षा I II III IV V VI VII VIII

दिद्षादर््षयों की 
संखयषा 3 5 4 2 0 1 5 7

 उसने इन्हीं आँकड़ों को एक िंड आलेख द्षारषा प्सतुत दकयषा— आइए, लखनपषाल द्षारषा सग्रंदहत 
आँकड़ों को लेते हैं, जो दकसी एक दिन प्तयेक कक्षा में अनुपदसर्त दिद्षाद र््षयों की संखयषा से  
संबंदित हैं। 

स्ोत— https://www.statista.com/chart/17122/
number-of-threatened-species-red-list/
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1 इकाई लंबाई  = 1 मिद्ा्थी
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यदि दिद्षादर््षयों ने इस ओर धयषान नहीं दियषा ह,ै तो उन्हें समिरूसर् क्ैदतज रेखषाओ ंके बषारे में बतषाइए। सपषट 
कीदजए दक बषाइ� ओर रिमषागत संखयषाओ ंके प्तयेक युग्म के बीच में समषान ररकत सर्षान ह।ै 

अधयापक मिपपणी

 दनमनदलदखत प््नों के उ�र िंड आलेख कषा उपयोग करते हुए िीदजए— 

1. कक्षा 2 में उस दिन ______दिद्षार्थी अनुपदसर्त रे्। 

2. दकस कक्षा में अदिकतम संखयषा में दिद्षार्थी अनुपदसर्त रे्? ______

3. उस दिन दकस कक्षा में पूण्ष उपदसर्दत र्ी? ______

िडं आलेखों को बनषाते समय, समषान चौड़षाई के िडं दजनके बीच िरूी समषान हो, कै्दतज रूप में यषा 
ऊधिषा्षिर रूप में खींच ेजषा सकते हैं। ऐसे में प्तयेक िडं की लंबषाई यषा ऊँचषाई िी गई संखयषा को िशषा्षती ह।ै 
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जैसषा दक हमने दचत्षालेखों में िखेषा र्षा, बषारंबषारतषाए ँबडे़ होने पर एक पमैषानषा (सकेल) यषा कंुजी कषा उपयोग 
कर सकते हैं। 

आइए, यषातषायषात पुदलस द्षारषा एकदत्त दकए गए दिलली की एक वयसत सड़क के चौरषाह ेसे होकर 
गुजरने िषाले िषाहनों के आँकड़ों पर एक दृदषट डषालें। सुबह 6 बजे से िोपहर 12 बजे तक प्तयेक घंटे 
इस चौरषाह ेसे होकर जषाने िषाले िषाहनों की संखयषा नीचे िंड आलेख में िशषा्षई गई ह।ै लंबषाई की 1 इकषाई 
100 िषाहनों को िशषा्षती ह।ै

हम िखे सकते हैं दक इस चौरषाह ेपर, अदिकतम यषातषायषात सबसे लंबे िंड द्षारषा िशषा्षयषा गयषा ह,ै 
दजसकषा समय अंतरषाल प्षात: 7–8 ह।ै िंड आलेख िशषा्षतषा ह ैदक इस समय चौरषाह ेसे होकर 1200 
िषाहन गए हैं। िसूरषा लंबषा िंड प्षात: 8–9 के दलए ह।ै इस िौरषान इस चौरषाह ेसे होकर 1000 िषाहन गए 
हैं। इसी प्कषार, न्यूनतम यषातषायषात सबसे छोटे िंड द्षारषा िशषा्षयषा गयषा है, दजसकषा समय अंतरषाल 
प्षात: 6–7 ह।ै इस िौरषान केिल लगभग 150 िषाहन ही इस चौरषाह ेसे होकर गए हैं। िसूरषा छोटषा िंड 
समय अंतरषाल प्षात: 11 से िोपहर 12 बजे कषा ह,ै जब चौरषाह ेसे 600 िषाहन गुजरे हैं।

िो घंटे के अंतरषाल प्षात: 8 से 10 के िौरषान इस चौरषाह ेसे होकर जषाने िषाले िषाहनों की संखयषा 
लगभग 1000 + 800 = 1800 िषाहन हैं, जो इस िंड आलेख द्षारषा िशषा्षई गई ह।ै
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  आइए, पता लगाएँ
1. प्षात: 6 और िोपहर 12 के बीच उस चौरषाह ेसे कुल दकतने िषाहन गुजरे?

2. आपके दिचषार से समय प्षात: 6–7 के िौरषान और 7–12 बजे िोपहर के बीच अन्य घंटे में, इतनषा 
कम यषातषायषात कयों रहषा? 

3. आपके दिचषार से प्षात: 7 और 8 के बीच यषातषायषात अदिकतम कयों रहषा? 

4. आपके दिचषार से प्षात: 8 के बषाि 12 बजे िोपहर तक प्तयेक घंटे में यषातषायषात कम कयों होतषा रहषा? 

उदाहरण—
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उपरोकत िंड आलेख 50 िषयों के अंतरषाल में प्तयेक िशक में भषारत की जनसंखयषा िदृधि को िशषा्षतषा 
ह।ै प्िदश्षत की गई संखयषाएँ करोड़ों में हैं। यदि आपको एक वयदकत को िशषा्षने के दलए 1 इकषाई लेनी 
पडे़, तब िंड बनषानषा संभि नहीं ह।ै अत: हमने एक इकषाई कषा पैमषानषा 10 करोड़ दलयषा ह।ै यह िंड 
आरेख उकत दचत् में प्िदश्षत ह।ै अत: 5 इकषाई कषा िंड 50 करोड़ तर्षा 8 इकषाई कषा िंड़ 80 करोड़ 
प्िदश्षत करतषा ह।ै 

भषारत की जनसंखयषा (करोड़ में)
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•	 इस	दडं	आरेख	के	आधार	पर	आप	अपने	मित्रों	से	कौन	स	ेप्रश्न	पछूना	चाहेंगे?

•	 50	 वर्षों	 िें	 भारत	की	 जनसंख्ा	 िें	 मकतनी	 वमृधि	 हुई,	 प्रत्ेक	 दशक	 िें	 जनसंख्ा	 वमृधि	
मकतनी	थी?

4.4 दंड आलेख खींचना

मपछले	एक	उदाहरण	िें,	श्ी	नीलेश	ने	अपनी	कक्ा	के	मवद्ामथथि्रों	की	पसंद	की	मिठाइ्रों	के	मलए,	
एक	बारंबारता	सारणी	तै्ार	की	थी।	आइए,	इन	आँकड़रों	के	मलए	एक	दंड	आलेख	तै्ार	करें—

1.	 सवथिप्रथि,	हि	एक	क्ैमतज	रेखा	और	एक	ऊरवाथिधर	रेखा	खींचते	हैं।	क्ैमतज	रेखा	के	अनुमदश	हि	
प्रत्ेक	मिठाई	का	नाि	मलखेंगे,	तथा	रखेंगे	मजन	पर	दंड	उनकी	संगत	बारंबारताओ	ंके	अनुसार	
खींचे	जाएँगे।	ऊरवाथिधर	रेखा	पर	हि	मवद्ामथथि्रों	की	संख्ा	दशाथिने	वाली	बारंबारताएँ	मलखेंगे।	

2.	 हिें	एक	पैिाना	अवश््	चनुना	चामहए।	इसका	अथथि	ह	ैमक	हिें	्ह	मनणथि्	लेना	चामहए	मक	एक	
दंड	की,	एक	इकाई	लंबाई	से	मकतने	मवद्ाथथी	दशाथिए	जाएँ	तामक	आलेख	हिारे	कागज	पर	अचछे	
प्रकार	से	खींचा	जा	सके।	्हाँ,	हि	1	इकाई	लंबाई	द्ारा	1	मवद्ाथथी	को	दशाथिएँगे।

3.	 जलेबी	के	 मलए,	हि	6	इकाई	की	ऊँचाई	(जो	 मिठाई	जलेबी	की	बारंबारता	ह)ै	का	एक	दंड	
खींचेंगे।	इसी	प्रकार,	अन्	मिठाइ्रों	के	 मलए	भी	हि	उनहीं	ऊँचाइ्रों	के	दंड	खींचेंगे,	 मजतनी	
उनकी	बारंबारताएँ	हैं।

मिठाई मिद्ाम थ्ियों की सखंया 

जलेबी 6

गलुाब	जािनु 9

गमुज्ाँ 13

बर्थी 3

रसगलुला 7
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4. इस प्कषार, हमें नीचे िशषा्षए अनुसषार िंड आलेख प्षाप्त होतषा ह—ै

जब बषारंबषारतषाएँ बड़ी होती हैं, तो हम 1 इकषाई लंबषाई = 1 संखयषा (बषारंबषारतषा) कषा उपयोग नहीं 
कर सकते हैं, तब हमें एक दभन्न पैमषाने को चनुने की आि्यकतषा होती ह,ै जैसषा दक हमने दचत्षालेखों 
की दसर्दत में दकयषा र्षा। 

उदाहरण— समदृत द्षारषा 8 मैचों में बनषाए गए रनों की संखयषा नीचे सषारणी में िी गई ह—ै

िैि िैि  
1

िैि  
2

िैि  
3

िैि  
4

िैि  
5

िैि  
6

िैि  
7

िैि  
8

रन 80 50 10 100 90 0 90 50

इस उिषाहरण में, न्यूनतम सकोर 0 ह ैतर्षा अदिकतम सकोर 100 ह।ै 1 इकषाई लंबषाई = 1 रन कषा 
पैमषानषा लेने कषा अर््ष यह होगषा दक हमें 1 के किमों (steps) में 0 से 100 रनों को लेनषा होगषा। यह 
अनषाि्यक रूप से जदटल होगषा। आइए, इसके सर्षान पर हम 1 इकषाई लंबषाई = 10 रन लेते हैं। हम 
इस पैमषाने को ऊधिषा्षिर रेखषा पर अंदकत करते हैं तर्षा प्तयेक मैच के सकोर के अनुसषार िंडों को 
खींचते हैं। उपयु्षकत आँकड़ों को िशषा्षने िषालषा िंड आलेख हमें अगले पषृि पर प्षाप्त होतषा ह—ै

मिठाइयाँ 

मिद्ाम थ्ियों की मिठाइयों की पसंद 
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उदाहरण— दनमनदलदखत सषारणी इमरषान के पररिषार की दिदभन्न मिों में मषादसक वयय िशषा्षती ह—ै 

िद वयय ( ` िें)

मकषान दकरषायषा 3000

भोजन 3400

दशक्षा  800

दबजली  400

पररिहन  600

दिदिि  1200

इन आँकड़ों को िंड आलेख के रूप में िशषा्षने के दनमनदलदखत चरण हैं—

•  िो लंब रेखषाए ँखींदचए— एक कै्दतज और एक ऊधिषा्षिर।

•  क्ैदतज रेखषा के अनदुिश ‘मि’ अदंकत कीदजए और उनके बीच में समषान िरूी रदखए। ऊधिषा्षिर 
रेखषा के अनदुिश संगत वयय अदंकत कीदजए। 
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• समषान चौड़षाई के िडं इस प्कषार बनषाइए दक उनके बीच में समषान (ररकत सर्षान) िरूी रह।े

•  ऊधिषा्षिर रेखषा के अनदुिश एक उपयकुत पैमषानषा चदुनए। मषान लीदजए दक 1 इकषाई लंबषाई 
= `200 ह ैतर्षा दिर संगत मषानों (`200, `400) इतयषादि को ऊधिषा्षिर रेखषा पर अदंकत 
करके दलख िीदजए। 

  अंतत: दिदभन्न मिों के दलए िंडों की ऊँचषाईयषँा नीचे िशषा्षए अनुसषार पररकदलत कीदजए— 

मकषान दकरषायषा 3000÷200 15 इकषाई

भोजन 3400÷200 17 इकषाई

दशक्षा 800÷200 4 इकषाई

दबजली 400÷200 2 इकषाई

पररिहन 600÷200 3 इकषाई

दिदिि 1200÷200 6 इकषाई

उपरोकत चरणों के आिषार पर नीचे दियषा गयषा िंड आलेख प्षाप्त होगषा— 
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 िंड आलेख कषा प्योग दनमनदलदखत प््नों कषा उ�र िनेे में कीदजए—

1. दकस मि में इमरषान कषा पररिषार सबसे अदिक और उससे कम वयय करतषा ह?ै 

2. कयषा दबजली पर वयय, दशक्षा पर वयय कषा आिषा ह?ै 

3. कयषा दशक्षा पर वयय, भोजन पर वयय कषा एक-चौर्षाई से कम ह?ै 

  आइए, पता लगाएँ
1. सषामंर्षा ने एक चषाय बषागषान कषा भ्रमण दकयषा तर्षा िहषँा िेखे गए कीट पतंगों के आँकडे़ 

संग्रदहत दकए—

घनु झषंाझषा (सूंड) भृगं (झींगरु) दततदलयषँा दटड्डषा

6 10 5 3 2

इन आँकड़ों को िशषा्षने के दलए एक िंड आलेख बनषाने में उसकी सहषायतषा कीदजए।

2. पूजषा ने 2 घंटे की अिदि के िौरषान भोपषाल रेलिे सटेशन पर, मधय प्िशे के कुछ दभन्न शहरों के 
दलए बेचे गए दटकटों की संखयषाओ ंके आँकडे़ संग्रदहत दकए— 

िहर मिमदिा िबलपुर मसिनी इदंौर सागर

दटकटों की संखयषा 24 20 16 28 16

उन्होंने अपने दिद्षादर््षयों से चचषा्ष करने के दलए इन आँकड़ों कषा बोड्ष पर एक िंड आलेख तैयषार दकयषा, 
परंतु इस आलेख कषा कुछ भषाग दकसी ने दमटषा दियषा।
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मिमदिा िबलपुर मसिनी इदंौर सागर 
िहर

मि
क

िों
 क

ी स
खंय

ा

a. िंड के ऊपर दिदिशषा के दलए बेचे गए दटकटों की संखयषा दलदखए। 

b. िंड के ऊपर जबलपुर के दलए बेचे गए दटकटों की संखयषा को दलदखए। 

c. दिदिशषा कषा िंड 6 इकषाई लंबषाइयों तक ह ैतर्षा जबलपुर कषा िंड 5 इकषाई लंबषाइयों तक ह।ै 
इस आलेख के दलए पैमषानषा (सकेल) कयषा ह?ै 

d. सषागर के दलए सही िंड खींदचए।

e. सकेल (पैमषाने) को सदममदलत करते हुए ऊधिषा्षिर रेखषा पर सही संखयषा अंदकत कीदजए। 

f. कयषा आलेख में दसिनी और इंिौर के दलए खींचे गए िंड सही हैं? यदि नहीं तो सही 
िंड खींदचए। 

3. चीनू ने प्षात: 9 से 10 तक अपने घर के सषामने सड़क पर जषाने िषाले पररिहन के दिदभन्न  
सषािनों की सूची बनषाई—

मोटरसषाइदकल कषार मोटरसषाइदकल बस मोटरसषाइदकल मोटरसषाइदकल

मोटरसषाइदकल ऑटो सषाइदकल बैल गषाड़ी सषाइदकल ऑटो

कषार सकूटर कषार ऑटो सषाइदकल मोटरसषाइदकल

कषार ऑटो मोटरसषाइदकल सकूटर मोटरसषाइदकल कषार

सषाइदकल सकूटर सषाइदकल सकूटर मोटरसषाइदकल बस 

ऑटो ऑटो मोटरसषाइदकल सषाइदकल बस मोटरसषाइदकल

सषाइदकल सकूटर बस सकूटर ऑटो मोटरसषाइदकल

सकूटर सषाइदकल मोटरसषाइदकल बैल गषाड़ी ऑटो सकूटर

कषार सकूटर
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a. दि ए गए आँकड़ों के दलए एक बषारंबषारतषा दितरण सषारणी तैयषार कीदजए।

b. पररिहन के कौन-से सषािन कषा सबसे अदिक प्योग दकयषा गयषा? 

c. यदि आप इन आँकड़ों को एकदत्त करने के दलए िहषँा होते, तो आप यह कषाय्ष दकस प्कषार 
करते? संबंदित चरणों यषा प्दरियषा को दलदखए।

4. एक पषासे को 30 बषार िें दकये तर्षा प्तयेक बषार प्षाप्त की गई संखयषा को अंदकत कीदजए। दमलषान 
दचह्नों कषा उपयोग करते हुए, इनके दलए एक बषारंबषारतषा दितरण सषारणी तैयषार कीदजए। अब िह 
संखयषा ज्षात कीदजए— 

a. जो न्यूनतम बषार आई ह।ै

b. जो अदिकतम बषार आई ह।ै

c. जो समषान बषार आई हैं।

5. जसप्ीत बुमरषाह द्षारषा उसके दपछले 30 मैचों में दलए गए दिकेटों के आँकड़ों की एक बषारंबषारतषा 
दितरण सषारणी िैज ने तैयषार की।

मलए गए मिक़े ि िैिों की सखंया

0 2

1 4

2 6

3 8

4 3

5 5

6 1

7 1

a.  यह सषारणी कयषा सूचनषा प्िषान करती ह?ै

b.  इस सषारणी कषा शीष्षक कयषा हो सकतषा ह?ै

c.  इस सषारणी में दकसने आपकषा धयषान आकदष्षत दकयषा?
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d.  दकतने मैचों में बुमरषाह ने 4 दिकेट दलए? 

e.  मयंक कहतषा ह ैदक “यदि हम उसके द्षारषा दपछले 30 मैचों में दलए गए कुल दिकेटों की 
संखयषा ज्षात करनषा चषाहते हैं, तो हमें संखयषाओ ं0, 1, 2, 3, …., 7 तक को जोड़नषा पडे़गषा।” 
कयषा इस प्दरियषा में मयंक दलए गए कुल दिकटों की संखयषा ज्षात कर पषाएगषा? कयों? 

f.  अपने दपछले 30 मैचों में जसप्ीत बुमरषाह ने कुल दकतने दिकेट दलए हैं? इनकी सही संखयषा 
सषारणी से आप कैसे ज्षात करेंगे?

6. दनमनदलदखत दचत्षालेख पषँाच दिदभन्न गषँािों में टै्कटरों की संखयषा को िशषा्षतषा ह—ै

गाँि    टै्क्िरों की सखंया      (  = 1 टै्क्िर )

गषँाि A      

गषँाि B      

गषँाि C        

गषँाि D   

गषँाि E          

इस दचत्षालेख को िदेखए तर्षा दनमनदलदखत प््नों के उ�र िीदजए—

a. दकस गषँाि में न्यूनतम संखयषा में टै्कटर हैं?

b. दकस गषँाि में अदिकतम संखयषा में टै्कटर हैं?

c. गषँाि B की तुलनषा में गषँाि C में दकतने टै्कटर अदिक हैं?

d. कोमल कहती ह,ै “गषँाि D में टै्कटरों की संखयषा गषँाि E के टै्कटरों की संखयषा की आिी 
ह।ै” कयषा िह सही ह?ै
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7. दकसी दिद्षालय की प्तयेक कक्षा में छषात्षाओ ंकी संखयषा एक दचत्षालेख द्षारषा िशषा्षई गई ह—ै

कक्षा  छात्ाओ ंकी सखंया                (  = 4 छात्ाए ँ)           

1
            

2
        

3
          

4
      

5
    

6
        

7
      

8
  

इस दचत्षालेख को िदेखए तर्षा दनमनदलदखत प््नों के उ�र िीदजए—

a. दकस कक्षा में छषात्षाओ ंकी संखयषा न्यूनतम ह?ै

b. कक्षा 5 और 6 की छषात्षाओ ंकी संखयषाओ ंके बीच कषा अंतर दकतनषा ह?ै

c. यदि कक्षा 2 में, िषाे और छषात्षाओ ंको प्िेश दमलषा, तो आलेख में दकस प्कषार कषा 
पररित्षन होगषा? 

d. कक्षा 7 में दकतनी छषात्षाएँ हैं?
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8. मिुोल हषाउंड (भषारतीय कु�ों की नसल कषा एक प्कषार) अदिकतर उ�री कनषा्षटक के बषागलकोट 
और दिजयपुरषा दजलों में पषाए जषाते हैं। सरकषार ने इस नसल को बचषाने के दल ए एक पहल की 
ह,ै दजसमें उन लोगों को सहषायतषा प्िषान की जषा रही ह,ै जो इस प्कषार के कु�ों को पषालते हैं। 
इसी पहल के कषारण, ऐसे कु�ों की संखयषा में िदृधि हुई। कनषा्षटक के 6 गषँािों में मिुोल कु�ों की 
संखयषाएँ इस प्कषार ह—ै

गषँाि A–18, गषँाि B–36, गषँाि C–12, गषँाि D–48, गषँाि E–18, गषँाि F–24

उपरोकत के दलए, एक दचत्षालेख तैयषार कीदजए तर्षा दनमनदलदखत प््नों के उ�र िीदजए—

a. इस दचत्षालेख को बनषाने के दलए, कौन-सषा पैमषानषा यषा कंुजी उपयुकत रहगेषा? 

b. गषँाि B के कु�ों की संखयषा को िशषा्षने के दलए, आप दकतने प्तीकों कषा उपयोग करेंगे? 

c. कषादमनी ने कहषा दक गषँाि B और गषँाि D के कु�ों की कुल संखयषा अन्य 4 गषँािों की कुल 
संखयषा से अदिक होगी। कयषा िह सही ह?ै अपने उ�र के दलए कषारण िीदजए।  

9. 120 दिद्षालयी दिद्षादर््षयों कषा यह ज्षात करने के दलए एक सिवेक्ण दकयषा गयषा दक अपने खषाली 
समय में िे कौन-सषा दरियषाकलषाप करनषा पसंि करते हैं—

पसदंीदा मरियाकलाप मिद्ाम थ्ियों की सखंया

खलेनषा 45

कहषानी की पसुतकें  पढ़नषा 30

टीिी िखेनषा 20

संगीत सनुनषा 10

पेंदटंग करनषा 15

एक इकषाई लंबषाई = 5 दिद्षादर््षयों कषा सकेल (पैमषानषा) लेकर उपरोकत आँकड़ों के दलए एक 
िडं आलेख खींदचए। खेलने के अदतररकत कौन-सषा दरियषाकलषाप सबसे अदिक दिद्षादर््षयों 
द्षारषा पसंि दकयषा गयषा ह?ै
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10. एक प्षार्दमक दिद्षालय के दिद्षादर््षयों और अधयषापकों ने अपने दिद्षालय के प्षंागण तर्षा अपने 
पषास के एक गषँाि में जुलषाई के प्र्म सप्तषाह में पौिे लगषाने कषा दनण्षय दलयषा। उनके द्षारषा लगषाए 
गए पौिों कषा दििरण नीचे दि ए गए िंड आरेख में ि�णत ह—ै

70
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a. बुििषार और बहृसपदतिषार को लगषाए गए पौिों की कुल संखयषा _________ ह।ै 

b. पूरे सप्तषाह के िौरषान लगषाए गए पौिों की कुल संखयषा _________ ह।ै

c. अदिकतम संखयषा में पौिे___________ को लगषाए गए तर्षा न्यूनतम संखयषा में पौि े
_________ को लगषाए गए।

 आपके अनुसषार इस दसर्दत कषा कयषा कषारण हो सकतषा ह?ै सप्तषाह के कुछ दिशेष दिनों में 
अदिक पौिे कयों लगषाए गए तर्षा अन्य दिनों में कम पौिे कयों लगषाए गए? कयषा आप इसके 
संभषादित कषारणों यषा उनके सपषटीकरण के दिषय में कुछ सोच सकते हैं? आप दकस प्कषार 
यह प्यषास करेंगे और पतषा लगषाएँगे दक आपके सपषटीकरण सही हैं?

11. भषारत में बषाघों (टषाइगस्ष) की संखयषा 1900 से 1970 के बीच कषािी कम हो गई। भषारत में बषाघों 
के बचषाि के दलए 1973 में ‘प्ोजेकट टषाइगर’ प्षारंभ दकयषा गयषा। 2006 से प्षारंभ करते हुए,  
भषारत में बषाघों की यर्षार््ष संखयषाएँ ज्षात होनषा प्षारंभ हो गयषा। शगुफतषा और दिवयषा ने भषारत 
में 2006 और 2022 के बीच बषाघों की संखयषा ओ ं के दिषय में उपलब्ि सूचनषाओ ं की  
जषानकषारी प्षाप्त की। सूचनषाओ ंको प्तयेक चषार िष्ष के अंतरषाल के बषाि अंदकत दकयषा। उन्होंने इन 
आँकड़ों के दलए एक बषारंबषारतषा दितरण सषारणी बनषाई तर्षा इन आँकड़ों को प्सतुत करने के दलए 
एक िंड आलेख बनषायषा, परंतु इस आलेख में कुछ गलदतयषँा हो गई हैं। कयषा आप इन गलदतयों 
कषा पतषा लगषा सकते हैं तर्षा इन्हें िीक कर सकते हैं? 
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• दचत्षालेख की ही तरह, िडं आलेख भी आकँड़ों को िशषा्षने की सुंिर दचत्ीय दिदि ह।ै ये समषान 
िरूसर् िडंों के मषाधयम से आकँड़ों को िशषा्षते हैं, दजनकी चौड़षाई एक समषान होती ह।ै इन िडंों की 
लंबषाइयषँा यषा ऊँचषाइयषँा दिदभन्न श्देणयों की बषारंबषारतषाए ँहोती हैं।

• प्तयेक शे्णी को एक िडं द्षारषा िशषा्षयषा जषातषा ह,ै दजसकी लंबषाई यषा ऊँचषाई संगत बषारंबषारतषा 
(उिषाहरणत: वयय) यषा रषादश (उिषाहरणत: रन) को प्िदश्षत करती ह।ै 

• िडंों के बीच में समषान िरूी यह इदंगत करती ह ैदक िे सितंत् खडे़ हैं तर्षा ये समषान श्देणयों को 
िशषा्षते हैं। 

• बषारंबषारतषा सषारणी की तलुनषा में, िडं आलेख अदिक तेजी से आकँड़ों की वयषाखयषा करने में 
सहषायक होते हैं। एक िडं आलेख को पढ़ने से, हम दिदभन्न श्देणयों (िगयों) के आकँड़ों की एक 
ही दृदषट में तलुनषा कर सकते हैं। 

• िडं आलेख के दलए, उसके आकँड़ों में सदममदलत न्यनूतम और अदिकतम मलूयों को िखेते 
हुए पैमषाने कषा चयन करनषा चषादहए (उिषाहरणत:— 1 इकषाई लंबषाई = 1 दिद्षार्थी अर्िषा 1 इकषाई 
लंबषाई = ` 200) दजससे पररणषामत: प्षाप्त िडं आलेख कषागज यषा पोसटर पर िीक से प्ि�शत 
हो सके और िखेने योग्य हो। पैमषाने के अनसुषार इकषाई लंबषाइयों कषा दचद ह्नकरण शनू्य से प्षारंभ 
होनषा चषादहए।     

आँकड़षा प्बंिन के अदिगम (learning) कषा मखुय दबंि ुयह ह ैदक आँकड़ों कषा प्बंिन कैसे दकयषा जषाए, 
दजससे दिद्षार्थी दकसी पररकलपनषा की जषँाच करने यषा दिदशषट दनण्षय लेने के दलए, एक दिदशषट प््न यषा 
जषँाच के उ�रों को ज्षात करने में समर््ष हो जषाएँ। इसी दबंि ुको आँकड़ों के संग्रह, संगिन और दि्लेषण के 
अभयषास अिसरों को प्िषान करते समय धयषान रखषा जषानषा चषादहए।

अधयापक मिपपणी
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4.5 कलातिक और सौंदयाथितिक मििार

दपछले अनुचछेि में िण्षन दकए गए चरणों के अदतररकत, आँकड़ों को दचत्ीय रूप में िशषा्षने के दल ए 
कुछ अन्य अदिक कलषातमक और सौंियषा्षतमक पहलुओ ंपर दिचषार दकयषा जषा सकतषा ह,ै दजससे िे 
अदिक प्भषािशषाली बन जषाएँ। जब आँकड़ों को दृ्य के रूप में प्ि�शत करने के दलए िंड आलेख, 
दच त्षालेख आदि कषा प्योग दक यषा जषातषा ह ैतब यह धयषान रखनषा महतिपूण्ष ह ै दक इन आँकड़ों को 
इदचछत सर्षान पर उदचत प्कषार से रखषा जषाए। उिषाहरणषार््ष, जैसषा दक हम पहले िखे चकेु हैं दक यह 
कषाय्ष उपयुकत पैमषानषा चनुकर दकयषा जषा सकतषा ह।ै यह भी िषँाछनीय ह ैदक आँकडे़ दिखने में आकष्षक 
और सरलतषा से समझने योग्य हो, दजससे उसे िखेने िषालषा उससे िी जषाने िषाली सूचनषा को आसषानी 
से समझ सके। 

आइए, एक उिषाहरण पर दिचषार करें। यहषँा एक सषारणी िी जषा रही ह,ै दजसमें प्तयेक महषाद्ीप के 
सबसे ऊँचे पि्षत के नषाम के सषार् उसकी संगत ऊँचषाई मीटर में िी गई हैं—

िहाद्ीप एमिया
दमक्षणी 

अि़ेररका
उत्तरी 

अि़ेररका
अफ्ीका यूरोप अंिाकथि मिका ऑसट़्ेमलया

सबस़े ऊँि़े 
पिथित

एिरेसट एकोंकषागआु िनेषाली दकदलमजंषारो ऐलब्रस दिनसन मदैसि कोदसयसुको

ऊँिाई 8848 मी 6962 मी 6194 मी 5895 मी 5642 मी 4892 मी 2228 मी

मषाउंट एिरेसट, मषाउंट कोदस यसुको से दकतनषा ऊँचषा ह?ै कयषा मषाउंट िनेषाली और मषाउंट दकदलमंजषारों 
की ऊँचषाइयों में बहुत अदिक अंतर ह?ै इन तथ्यों को संखयषाओ ंकी सषारणी से िखेनषा इतनषा सरल  
नहीं ह।ै

जैसषा दक हम पहले िखे चकेु हैं, हम संखयषाओ ंकी इस सषारणी को एक िंड आलेख के रूप में भी 
िशषा्ष सकते हैं, जैसषा दक पषृि संखयषा 102 पर िशषा्षयषा गयषा ह।ै यहषँा प्तयेक मषान को एक कै्दतज िंड के 
रूप प्ि�शत दकयषा गयषा ह।ै ये सियं के द्षारषा दनरूदपत संखयषाओ ंके अनुसषार लंबे यषा छोटे हैं। इनसे एक 
ही दृदषट में इन पि्षतों की ऊँचषाइयों की तुलनषा करनषा सरल हो जषातषा ह।ै
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एदश यषा – एिरेसट

िदक् णी अमेररकषा – एकोंकषागुआ

उ�री अमेररकषा – िनेषाली

अफ्ीकषा – दक दलमंजषारों

यूरोप – एेलब्रस

अंटषाक्ष दटकषा – दिनसन मैदसि

ऑसट�ेदलयषा – कोदस युसको

0 1000 2000 3000 4000 5000 6000 7000 8000 9000

ये िंड ऊचषाइयषँा िशषा्षते हैं। अत: इस दचत् को इस प्कषार घमुषायषा जषाए दक ये िंड पि्षत ऊधिषा्षिर 
हो जषाएँ। इस तरह ये िंड पि्षत अदिक धयषान�कषत एिं समझने में सरल होंगे। ऊधिषा्षिर िंडों िषालषा 
िडं आलेख, सतंभ आलेख (कॉलम ग्रषाि) भी कहलषातषा ह।ै सतंभ में खंभे (दपल्षस) हैं दजन्हें आप दकसी 
भिन में छत को दटकषाए रखते हुए िखे सकते हैं। 

नीचे इन ऊँचे पि्षतों की सषारणी के दलए एक सतंभ आलेख दियषा गयषा ह।ै इस सतंभ आलेख से, 
इन पि्षतों की ऊँचषाइयों की तुलनषा करनषा तर्षा इनकषा दचत्ण करनषा सरल हो जषातषा ह।ै  
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सषामषान्यत: आँकड़ों को दचत्ीय रूप में िशषा्षनषा अदिक सहज एिं दिचषारो�ेजक ह,ै दजन ऊँचषाइ यों 
को भदूम तल से ऊपर की ओर मषापषा जषातषा ह ैउन्हें ऊधिषा्षिर िंडों यषा सतंभों द्षारषा िशषा्षनषा अदिक 
उपयुकत ह।ै इसी प्कषार, िे लंबषाइयषँा जो भदूम के समषंातर हैं (उिषाहरण— पथृ्िी पर दकन्हीं सर्षानों के 
मधय िरूरयषँा), उन्हें प्षाय: कै्दतज िंडों िषाले िंड आलेखों से िशषा्षनषा अदिक उपयुकत ह।ै 

  आइए, पता लगाएँ
1. यदि आप अपने दिद्षालय की प्तयेक कक्षा के सबसे लंबे बचचों की लंबषाइयों के आँकड़ों को 

दचत्ीय रूप से िशषा्षनषा चषाहते हैं, तो कयषा आप कै्दतज िडंों िषाले आलेख कषा उपयोग करनषा चषाहेंगे 
यषा ऊधिषा्षिर िंडों िषाले आलेख कषा? कयों? 

2. यदि आप प्तयेक महषाद्ीप में सबसे लंबी नदियों और उनकी लंबषाइयों की एक सषारणी बनषा रह ेहैं, 
तो आप ऊधिषा्षिर िंडों िषाले यषा क्ैदतज िंडों िषाले िंड आलेख में से दकस को प्षार्दमकतषा िेंगे? 
कयों? इस सूचनषा को प्षाप्त करने कषा प्यषास कीदजए तर्षा दिर संगत सषारणी और िंड आलेख 
बनषाइए। दकस महषाद्ीप में सबसे लंबी नदियषँा हैं?

इनर्ोग्रामर्क्स 

जब िंड आलेखों जैसे आँकड़ों के दचत्ीयकरणों को अदिक दिसततृ कलषातमक और दचत्ीयकलपनषा 
के सषार् और अदिक सुंिर बनषा दियषा जषातषा ह,ै तो ये सूचनषा ग्रषादिकस (Information graphics) 
यषा संक्ेप में इनर्ोग्रामर्क्स (Infographics) कहलषाती ह।ै इन्िोग्रषादिकस कषा उद्े्य आकष्षक 
दृ्यों कषा उपयोग करके सूचनषा को और अदिक सपषट और शीघ्रतषा से, आकष्षक तरीके से संपे्दषत 
करनषा ह।ै

उिषाहरण के रूप में उपयु्षकत उललेदखत प्तयेक महषाद्ीप के सबसे ऊँचे पि्षतों की सूची को िखेते 
हैं। हमने पि्षतों को और अदिक सूचनीय बनषाने के दलए कै्दतज के सर्षान पर ऊधिषा्षिर िंडों कषा प्योग 
दकयषा। परंतु हम आयत के सर्षान पर दत्भजु कषा प्योग कर सकते हैं, जो दक पि्षत के समषान दिखषाई 
ितेे ह।ै सषार् ही हम इसमें रंगों कषा भी संयोजन कर सकते हैं। उिषाहरणषार््ष—  
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8000मी.
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एिरेसट
8848मी.

एदशयषा

एकोंकषागुआ
6962मी.

ि. अमेररकषा

िनेषाली
6194मी. 

उ. अफ्ीकषा

दकदलमंजषारो 
5895मी.

अफ्ीकषा 

ऐलब्रस 
5642मी.

यूरोप 

दिनसन मैदसफ़
4892मी. 

अंटषाक्ष दटकषा

कोदसयुसको 
2228मी.

ऑसटे्दलयषा

यह इन्िोग्रषादिक प्र्म दृदषट में अदिक आकष्षक और सुझषादित दिखषाई ितेषा प्तीत हो सकतषा 
ह,ै िहीं इसमें कुछ कदिनषाइ यषँा भी होती हैं। पहले िंड आलेख कषा हमषारषा लक्य दिदभन्न पि्षतों की 
ऊँचषाइ यों को उपयुकत ऊँचषाइ यों के िंडों के मषाधयम से िशषा्षयषा ह,ै परंतु इन िंडों की चौड़षाइ यषँा समषान 
होनी चषादहए। समषान चौड़षाईयों कषा उपयोग करने कषा उद्े्य केिल यह सपषट करनषा र्षा दक हम केिल 
ऊँचषाइयों की तुलनषा कर रह ेह।ै परंतु इस इन्िोग्रषादिक में ऊँचे दत्भजु चौडे़ भी अदिक हैं। कयषा ऊँच े
पि्षत सिैि चौडे़ होते हैं? यह इन्िोग्रषादिक एक अदतररकत सूचनषा भी ि ेरहषा ह,ै जो भ्रषामक हो सकती 
ह ैयषा गलत भी हो सकती ह।ै अकसमषात् कभी-कभी अदिक आकष्षक दचत् सूचनषा के सतर पर भ्रषामक 
भी कर सकते हैं।

इस दिचषार को और आगे बढ़षाते हुए तर्षा आलेख को दचत्ीय रूप से और अदिक उतपे्रक और 
सषंाकेदतक बनषाने के दलए, हम इन पि्षतों के आकषारों में और अदिक पररित्षन कर सकते हैं, तषादक 
िे और पि्षतों जैसे दिखें इसके सषार् ही ऊँचषाइ यों को िही रखते हुए अन्य दििरण भी जोड़ सकते 
हैं। उिषाहरणत: हम एक कषालपदनक पि्षत-�ृंखलषा की रचनषा कर सकते हैं, दजसमें ये सभी पि्षत 
सदममदलत हों।

कयषा अगले पषृि पर दियषा गयषा इन्िोग्रषादिक समषान चौड़षाई िषाले आयतषाकषार सतंभों िषाले िंड 
आलेख से उ�म ह?ै ये पि्षत अदिक िषासतदिक प्तीत होते हैं, परंतु कयषा यह दचत् सही ह?ै  

उिषाहरणषार््ष— एिरेसट, एेलब्रस की तुलनषा में िगुुनषा लंबषा प्तीत होतषा ह।ै 
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सात िहाद्ीपों की सात सिवोच्ि 
पिथित िोमि याँ

एिऱेसि, एदश यषा एकोंकागुआ, िदक् णी अमेररकषा

द़ेनाली, उ�री अमेररकषा

ए़ेलब्रस, यूरोप
मिनसन 
िैमसर्, 
अंटषाक्ष दटकषा

मक मलिंिारो, अफ्ीकषा

कोमसयुसको, 
ऑसट�ेदलयषा

5642 × 2 कयषा ह?ै
आँकड़ों को दृ्य रूप से आकष्षक रूप में प्सतुत करते हुए, हमें सषाििषान रहनषा चषादहए दक जो 

दचत् हम प्ि�शत कर रह ेहैं, कहीं िे हमें तथ्यों के दिषय में गलत जषानकषारी तो प्िषान नहीं कर रह ेहैं।
सषामषान्यत:, इन्िोग्रषादिकस को बनषाते यषा पढ़ते समय सषाििषानी रखनषा महतिपूण्ष ह,ै तषादक हम 

अपने िषँादछत श्ोतषाओ ंको भ्रदमत नहीं करें और न ही सियं भ्रदमत हों।

सारांश
 � तथ्यों, संखयषाओ,ं मषापनों, पे्क्णों यषा िसतओु ंके अन्य दििरण जो उन िसतओु ंके बषारे में सचूनषा प्िषान 

करते हैं, आकँड़े कहलषाते हैं। 

 � सरलतम रूप से दि्लेषण और वयषाखयषा करने के दलए, आकँड़ों को दमलषान दचह्नों कषा उपयोग करके एक 
सषारणीबधि रूप में संगदित दकयषा जषा सकतषा ह।ै

 �  दिदशषट मषान, मषापन अर्िषा पे्क्ण दजतनी बषार प्कट होते हैं, िह संखयषा उनकी बारंबारता कहलषाती ह।ै 
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 � मित्ाल़ेख आकँडों को दचत्ों/िसतओु ंयषा िसतओु ं के भषागों के रूप में िशषा्षते हैं। प्तयेक दचत् एक 
बषारंबषारतषा को िशषा्षतषा ह,ै जो 1 यषा 1 से अदिक हो सकती ह।ै इसी को दचत्षालेख कषा पैिाना यषा सक़े ल 
कहषा जषातषा ह ैतर्षा इसे अि्य ही दनदि्षषट दकयषा जषानषा चषादहए।

 � दडं आल़ेखों में समषान चौड़षाई के िडं होते हैं, दजनमें लंबषाई यषा ऊँचषाई उनके प्कट होने की बषारंबषारतषा 
सदूचत की जषाती ह।ै लंबषाई यषा ऊँचषाई को बषारंबषारतषा में बिलने िषाले सक़े ल को पनुः दनदि्षषट दकयषा 
जषानषा चषादहए।

 � आकँड़ों के दिषय में सही और प्भषािी िषँादछत सचूनषाए ँिनेे के दलए तर्षा आलेख को दचत्ीय रूप से 
आकष्षक बनषाने के दलए, दचत्षालेख यषा िडं आलेख के दलए एक उपयकुत पैमषानषा चनुनषा महतिपणू्ष ह।ै 

 � एक आलेख के अन्य पहल ूभी उसके प्भषािीकरण और दचत्ीय आकष्षण में योगिषान प्िषान करते हैं, 
जैसे दक दकस प्कषार रंगों कषा उपयोग दकयषा गयषा ह,ै सषार् में कौन-कौन से दचत् खींच ेगए हैं तर्षा यह दक 
कयषा िडं क्ैदतज हैं यषा उधिषा्षिर ह।ै ये पहल ूआकँड़षा प्बंिन प्सतदुतकरण के कलषातमक और सौंियषा्षतमक 
पक्ों के संगत हैं। 

 � यद्दप, आकँडों के दचत्ीय प्सतदुतकरण को अदिक आकष्षक यषा िैं सी (fancy) बनषानषा कभी-कभी 
भ्रषामक होकर गलत िषारणषा पर पहुचँषा सकतषा ह।ै

 � दचत्षालेखों और िडं आलेखों को सही पढ़ने से, हम प्सततु आकँड़ों को तरंुत ही समझ सकते हैं तर्षा 
उनके दिषय में दनषकष्ष दनकषाल सकते हैं।
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